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ใบความรู้ที่  2.1.1 
วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ  ค 30203          บทที่  2     เร่ือง วงกลมหน่ึงหน่วย 

 

 
ค ำชี้แจง   ให้นกัเรียนศกึษาเนือ้หาและท ากิจกรรมเพิ่มเติมตามที่ก าหนด เป็นกลุม่  (15 นาที) 
 

(1) วงกลมหน่ึงหน่วย ในระบบแกนพกิัดฉาก   
 เป็นวงกลมที่มีจดุศนูย์กลางที่จดุ (0,0)  จดุก าเนิด   รัศมียาว 1 หน่วย 

 และมีความสมัพนัธ์ว่า   2 2( , ) | 1{ }x y R R x y     
    
 

 
 
 
 

 จากรูป   เมื่อก าหนดจ านวนจริง   (ทีตา) ให้  แล้วระยะจากจดุ (1,0)  ไปตามความยาว 
  สว่นโค้งของวงกลมหนึง่หน่วย ให้ยาว  |  |  หน่วย  จะถงึจดุ (x , y)    ซึง่อยู่บน 
 วงกลมหนึง่หน่วย  และมีข้อตกลงดงันี ้
  -  ถ้า    >  0  จะวดัสว่นโค้งจากจดุ (1,0) ไปในทิศทางทวนเข็มนาฬิกา 
 -  ถ้า    <  0  จะวดัสว่นโค้งจากจดุ (1,0) ไปในทิศทางตามเข็มนาฬิกา 
 -  ถ้า    =  0  แล้ว จดุปลายสว่นโค้ง คือจดุ (1,0)     
 
ตวัอย่างที่ 1   จงหาว่า จดุปลายสว่นโค้ง   หน่วยที่ก าหนดให้จะตกอยู่บนสว่นโค้ง 
          ในควอดรันด์ใด ของวงกลมหนึง่หน่วย 

(1) เมื่อ    19

3


  (2) เมื่อ     59

6


  

วิธีท า   19

3


  6

3 3

 
    วิธีท า   59

6


  11 11

8
6 6

 
    

 

ตอบ  จดุปลายสว่นโค้ง อยู่ในควอดรันด์ที่ 1 ตอบ  จดุปลายสว่นโค้ง อยู่ในควอดรันด์ที่ 4 
 
 

 < 0 

 > 0 

O   

 ( x , y ) 

Y 

X O   
 

( x , y ) 

Y 

X (1 , 0 ) (1 , 0 ) 



2 

 

ใบความรู้ที่  2.1.2 
วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ  ค 30203            บทที่  2     เร่ือง วงกลมหน่ึงหน่วย 

 

 
ค ำชี้แจง   ให้นกัเรียนศกึษาเนือ้หาและท ากิจกรรมเพิ่มเติมตามที่ก าหนด เป็นกลุม่  (20 นาที) 
 
(2) การแบ่งความยาวส่วนโค้ง ของวงกลมหน่ึงหน่วย 
 
 
 
 
 

 ความยาว 1 รอบ 2   ความยาวคร่ึงรอบ     ความยาว 1
4

 ของรอบ 
2


   

 
 
 
 
 

 ความยาว 3
2

 ของรอบ 3

2


   ความยาว 1

6
  รอบ  

3


   ความยาว 1

8
 ของรอบ 

4


   

 
 ข้อตกลง   ค่าของ  x  คือ  ค่าของฟังก์ชนัโคไซน์  เขียนแทนด้วย   y  = cos   
       ค่าของ  y   คือ  ค่าของฟังก์ชนัไซน์     เขียนแทนด้วย   y  = sin   
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ใบความรู้ที่  2.1.3 
วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ  ค 30203   บทที่ 2 เร่ือง วงกลมหน่ึงหน่วย 

 

 
ค ำชี้แจง   ให้นกัเรียนศกึษาเนือ้หาและท ากิจกรรมเพิ่มเติมตามที่ก าหนด เป็นกลุม่  (15 นาที) 
 
ข้อสังเกต เกี่ยวกับความยาวส่วนโค้งและวงกลมหน่ึงหน่วย 
1) ถ้าความยาวสว่นโค้ง   หน่วยที่ก าหนดให้ ยาวมากกว่า 1 รอบ (  2  ) ความยาว 
 ที่มากกว่านัน้ก็จะวนกลบัมาเร่ิมต้นวดัที่จดุ (1,0) เป็นรอบต่อไปเร่ือย ๆ และจดุสิน้สดุ 
 ก็จะตกอยู่ที่จดุใดจดุหนึง่บนสว่นโค้งของวงกลมหนึ่งหน่วย นัน่เอง 
ดงันัน้   ถ้า   ยาวมากกว่า 1 รอบ  แล้ว   2 ; , 0 2n n I            
 
 
 
 
 
 
 
 

2) วงกลมหนึง่หน่วย มีจดุศนูย์กลางอยู่ที่จดุก าเนิด  เป็นกราฟของความสมัพนัธ์ 

 2 2( , ) | 1{ }x y R R x y        จะเห็นว่า  1 1 , 1 1x y       
 ดงันัน้  ค่าของฟังก์ชนัไซน์ และ โคไซน์ จะเป็นจ านวนจริง ตัง้แต่  - 1 ถงึ  1 
 นัน่คือ  เรนจ์    ของฟังก์ชนัทัง้สองคือ เซตของจ านวนจริง ตัง้แต่ –1 ถงึ 1 
        โดเมน  ของฟังก์ชนัทัง้สองคือ เซตของจ านวนจริง 

3) จากสมการวงกลมหนึง่หน่วย    2 2 1x y    แทนค่าด้วย  x = cos   ,  y = sin   

 จะได้ความสมัพนัธ์ในรูปของฟังก์ชนัใหม่ว่า    2 2(cos ) (sin ) 1    

 หรือเขียนตามความนิยม ได้ว่า    2 2cos sin 1    
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เอกสารฝึกหดัที่ 2.1.1 
วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ  ค 30203   บทที่ 2  เร่ือง  ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ 

 
ค าชีแ้จง ให้นกัเรียนเติมค าตอบลงในช่องว่าง เกี่ยวกบัการวดัความยาวสว่นโค้ง  
ความยาวสว่นโค้ง 
ที่ก าหนด ให้ใน 
วงกลมหนึง่หน่วย 

ถ้าความยาวเกิน 1 รอบ 
ให้แจกแจงอยู่ในรูป   

2n     

เมื่อตดัความยาว
ครบรอบออกแล้ว 
จะเหลอื =   

จดุปลายสว่นโค้ง 
จะตกอยู่ในควอด 
รันต์ใด หรือจดุใด 

2


   - - จดุ  ( 0 , 1 ) 

2
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2       
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3


      

11

6
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ใบกิจกรรมที่ 2.1.1 
วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ  ( ค 30203 )         บทที่  2  เร่ือง  ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ 

 

ค ำชี้แจง   ให้นกัเรียนท ากิจกรรมที่ก าหนดให้เป็นกลุม่ พร้อมกบัน าเสนอผลงาน      (20 นาที ) 
 

ให้นกัเรียน แบง่วงกลมหนึง่หน่วย ใน 1 รอบ  ออกเป็น  4 , 6 , 8 , 12  สว่น  พร้อมระบทุี่จดุ
ปลายของแต่ละสว่นโค้งว่า เป็นจดุปลายสว่นโค้งที่ยาวเท่าไร 
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ใบงานที่  2.1 
วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ  ( ค 30203 )         บทที่  2  เร่ือง  ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ 

 

ค ำชี้แจง   ให้นกัเรียนท ากิจกรรมที่ก าหนดให้เป็นกลุ่ม พร้อมกบัน าเสนอผลงาน      (20 นาที ) 
 

 (1) จงแสดงวิธีหา จดุปลายสว่นโค้ง   หน่วยที่ก าหนดให้ว่า จะตกอยู่บนสว่นโค้ง  
 ในควอดรันด์ใด ของวงกลมหนึง่หน่วย 

 1.1) เมื่อ    33

4


  1.2) เมื่อ     57

3


  

 

 วิธีท า …………………………………………… วิธีท า ……………………………………………… 
 

 ……………………………………………………….. ……………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………….. ……………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………….. ……………………………………………………….. 
 

 1.3) เมื่อ     87

6


  1.4) เมื่อ     101

3


  

 

 วิธีท า …………………………………………… วิธีท า ……………………………………………… 
 

 ……………………………………………………….. ……………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………….. ……………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………….. ……………………………………………………….. 
 

 1.5) เมื่อ     17

6


   1.6) เมื่อ     21

4


   

 

 วิธีท า …………………………………………… วิธีท า ……………………………………………… 
 

 ……………………………………………………….. ……………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………….. ……………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………….. ……………………………………………………….. 
 

 1.7) เมื่อ     29

3


  1.8) เมื่อ     38

4


   

 

 วิธีท า …………………………………………… วิธีท า ……………………………………………… 
 

 ……………………………………………………….. ……………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………….. ……………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………….. ……………………………………………………….. 
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ใบงานที่  2.2 
วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ  ( ค 30203 )         บทที่  2  เร่ือง  ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ 

 
 

 1. จุดปลายของความยาวส่วนโคง้  3    ควรอยูท่ี่ใด …………………………..…………. 
 2. จุดปลายของความยาวส่วนโคง้  6    ควรอยูท่ี่ใด …………………………..…………. 

 3. จุดปลายของความยาวส่วนโคง้  5

2



   ควรอยูท่ี่ใด …………………………..…………. 

 4. จุดปลายของความยาวส่วนโคง้  3

4



   ควรอยูท่ี่ใด …………………………..…………. 

 5. จุดปลายของความยาวส่วนโคง้  5

3



   ควรอยูท่ี่ใด …………………………..…………. 

 6. จุดปลายของความยาวส่วนโคง้  7

6



   ควรอยูท่ี่ใด …………………………..…………. 

 7. จุดปลายของความยาวส่วนโคง้  3

2
     ควรอยูท่ี่ใด …………………………..…………. 

 8. จุดปลายของความยาวส่วนโคง้  5

6
 

   ควรอยูท่ี่ใด …………………………..…………. 

 9. จุดปลายของความยาวส่วนโคง้  3

4
 


   ควรอยูท่ี่ใด …………………………..…………. 

 10. จุดปลายของความยาวส่วนโคง้  11

6



   ควรอยูท่ี่ใด …………………………..…………. 
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แบบทดสอบรายจดุประสงค์ (ก่อนเรียน)  รายวิชา คณิตศาสตร์เพ่ิมเติม (ค 30203) 
บทที่  2    เร่ือง  ฟังก์ชนัตรีโกณมิติและการประยุกต์ 

 
  ค ำส่ัง    ให้นกัเรียนเลอืกกากบาท ( x ) เพียงข้อละ 1 ตวัเลอืก ลงในกระดาษค าตอบ 
 

(1) จดุปลายของความยาวสว่นโค้ง  
4

  บนวงกลมหนึง่หน่วย จะตกอยู่ในควอดรันต์ใด  

 ก. ควอดรันต์ที่ 1 ข. ควอดรันต์ที่ 2 ค. ควอดรันต์ที่ 3 ง. ควอดรันต์ที่  4  

 

 (2) ข้อใดคือค่าของ  2
sin

3

  

 ก. 1

2
 ข. 3

2
 ค. 3

2
  ง.  

2

3
 

 

 (3) ข้อใดคือค่าของ  5
cos

6

  

 ก. 1

2
 ข. 3

2
 ค. 3

2
  ง.  

1

2
  

 

 (4) ข้อใดคือค่าของ  tan( 150 )  

 ก. 3  ข. 3

2
  ค. 1

3
 ง.  

1

3
  

 

 (5) ข้อใดคือค่าของ  sin120 cos210 tan180 cot90  

 ก. 3

2
 ข. 3

4
 ค. 4

3
 ง.  ไม่มีข้อใดถกู 

 

 (6) )x90sin( 0    มีค่าเท่ากบัข้อใด 
 ก. sin x ข. cos x ค. - sin x  ง. - cos x 
 

 (7) 00 15sin75sin    มีค่าเท่ากบัข้อใด 

 ก. 
2

3  ข. 
2

2  ค. 
4

6  ง. 
2

6  
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 (8) ถ้า   
2

1
Acos    เมื่อ  90 0<A<180 0   แล้ว  cos 2A   จะเท่ากบัข้อใด 

 ก. -
2

1  ข. 
2

1  ค. -1 ง. 
2

3
  

 

 (9) ข้อใดคือค่าของ   )
2

3
(sin 1  

 ก. 
6

  ข. 
4

  ค. 
3

  ง. 
2

  
 

 (9) ข้อใดคือค่าของ   1 1
cos ( )

2

      

 ก. 5

6

  ข. 3

4

  ค. 
3

  ง. 2

3

  
 

(10) ข้อใดคือเซตค าตอบของสมการ   01xsin2 2     เมื่อ  ],0[x   

 ก. }
4

3
,

4
{     

  ข. }
3

2
,

3
{     

  ค. }
6

5
,

6
{     

  ง. ไม่มีข้อถกู 
 

(11) ก าหนด   ABC มีด้าน  a = 33  ,  A = 30 0 , C = 120 0 แล้ว  b   จะยาวเท่าไร 
 ก. 33  ข. 24  ค. 9 ง. 12 
 

(12) ชายคนหนึง่ขับรถจากจดุ ก. ลงไปทางทิศใต้เป็นระยะทาง 6 ก.ม. ต่อจากนัน้ขบัรถต่อไป 
 ในทิศ 210 0 ถงึจดุ เป็นระยะทาง 10 ก.ม. จงหาระยะห่างระหว่างจดุ ก. และจดุ ข. 
 ก. 8  ก.ม. ข. 12  ก.ม. ค. 14  ก.ม. ง. 16  ก.ม. 
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ใบความรู้ท่ี  2.2.1 
วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ  ค 30203  บทที่ 2 เร่ือง  ค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ 

 
ค าชีแ้จง    ให้นกัเรียนศกึษาเนือ้หาท่ีก าหนดให้ต่อไปนีเ้ป็นกลุม่ ( เวลา  15 นาที ) 
 

1) ค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ บนพกิัดจุดปลายของแกนพกิัดฉาก 
  

 -  เมื่อ  0    จะมีจุดปลายอยู่ที่จดุ (1,0) 
    ดงันัน้   cos 0 1    และ  sin 0 0  

   -  เมื่อ  
2


    จะมีจุดปลายอยู่ที่จดุ (0,1) 

    ดงันัน้   cos 0 sin 1
2 2

 
   

  -  เมื่อ      จะมีจุดปลายอยู่ที่จดุ (-1,0) 
    ดงันัน้   cos 1 sin 0     

 -  เมื่อ  
3

2


    จะมีจุดปลายอยู่ที่จดุ (0,-1) 

    ดงันัน้   3 3
cos 0 sin 1

2 2

 
    

 -  เมื่อ  2    จะมีจุดปลายอยู่ที่จดุ (1,0) 
    ดงันัน้   cos2 1 sin2 0      
 
ตวัอย่าง    จงหาค่าของฟังก์ชนัตรีโกณมิติของจ านวนจริง ต่อไปนี ้

(1) 5
sin

2


 ……………………………………………………………………………….……..….………. 

(2) sin ( )
2


  ……………………………………………..………….……….…….…………….……… 

(3) sin 5  …………………………………..…………………………………………………………….. 

(4) 5
cos

2


 ………………………………………………..………….………….…..…………..……….. 

(5) cos( 8 )  ……………….…………………………………………………………………..……….. 

(6) 3
cos ( )

2


  ………………………….……..…………………………………………………………. 

 

y 

(0,1) 

(-1,0) (1,0) 

(0,-1) 

x 0 , 2   

2


 

 

3

2


 

 

   

 

 

  และ 

และ 

และ 

และ 
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ใบความรู้ท่ี  2.2.2 
วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ  ค 30203  บทที่ 2 เร่ือง  ค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ 

 
ค าชีแ้จง    ให้นกัเรียนศกึษาเนือ้หาท่ีก าหนดให้ต่อไปนีเ้ป็นกลุม่ ( เวลา  20 นาที ) 
 

2) ค่าของฟังก์ชันไซน์และฟังก์ชันโคไซน์ที่จุดปลาย  
4


   

  จากรูป  สว่นโค้ง AP  =  สว่นโค้ง  PB 
 จะท าให้       | AP |    =     | PB | 

       2 2 2 2( 1) ( 1)x y x y      
           2 2 2 2( 1) ( 1)x y x y      
      2 2 2 22 1 2 1x x y x y y        
             x y  
  แต่สมการวงกลมหนึง่หน่วยคือ  2 2 1x y   

 จะได้ว่า 2 2 1x x    หรือ   22 1x   

 ดงันัน้             1

2
x     และ  1

2
y   

  แสดงว่า    1
cos

4 2


      และ   1

sin
4 2


  

ตวัอย่าง    จงหาค่าของฟังก์ชนัตรีโกณมิติของจ านวนจริง ต่อไปนี ้

 (1) 3

4
sin 


…………………………………… 3

4
cos 


………………………..…….…….. 

 (2) 5

4
sin 


…………………………………… 

5

4
cos 


……..…………....……..….……… 

 (3) 7

4
sin 


…………………………………… 

7

4
cos 


…………………..….………….… 

 (4) 9

4
sin 


…………………………………… 

9

4
cos 


…………………..…….……….… 

 (5) (
4

sin ) 


………………………………… (
4

cos ) 


………………..….…………… 

 (6) 3
(

4
sin ) 


………………………………. 

3
(

4
cos ) 


………………….…………… 

 

4


   

y 

B(0,1) 

(-1,0) A  (1,0) 

(0,-1) 

x 0 , 2   

2


 

 

3

2


 

 

   

 

 

  

 
P (x , y) 
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ใบความรู้ท่ี  2.2.3 
วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ  ค 30203  บทที่ 2 เร่ือง  ค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ 

 
ค าชีแ้จง    ให้นกัเรียนศกึษาเนือ้หาท่ีก าหนดให้ต่อไปนีเ้ป็นกลุม่ ( เวลา  20 นาที ) 

3) ค่าของฟังก์ชันไซน์และฟังก์ชันโคไซน์ที่จุดปลาย  
6


   

  จากรูป  สว่นโค้ง  AP  = 
6

   ดงันัน้ สว่นโค้ง  PB = 
3

  

  ให้จดุ  C  เป็นจดุสะท้อนของจดุ  P   โดยมีแกน X เป็น 
    แกนสะท้อน  ท าให้  จดุ C  มีพิกดัเป็น (x ,- y) 

    และสว่นโค้ง  PC = 
3

   ด้วย 

   ดงันัน้   คอร์ด  PC  =  คอร์ด  PB 

        2 2 2[ ( )] ( 1)y y x y      
                       2 2 24 2 1y x y y     
           24 2 2 0y y    
        (2 1)( 1) 0y y    
  จะได้ว่า       2 1 0 , 1 0y y     

        1
; 1

2
y y    

 
 

ตวัอย่าง    จงหาค่าของฟังก์ชนัตรีโกณมิติของจ านวนจริง ต่อไปนี ้

       (1) 5

6
sin 


…………………………………… 5

6
cos 


………………………..…….…….. 

 (2) 7

6
sin 


…………………………………… 

7

6
cos 


……..…………....……..….……… 

 (3) 11

6
sin 


…………………………………… 

11

6
cos 


…………………..….………….… 

 (4) 5
(

6
sin ) 


…………….……………………

5
(

6
cos ) 


…….…………..….…………… 

        (5) 7
(

6
sin ) 


…………………………………. 

7
(

6
cos ) 


…………………….…………… 

 

เป็นไปไมไ่ด้ 

6


   

y 

B(0,1) 

(-1,0) A  (1,0) 

(0,-1) 

x 

2


 

 

 

 

  

 P (x , y) 

 C (x ,- y) 

ดงันัน้     1
sin

6 2


     และ   3

cos
6 2
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ใบความรู้ที่  2.2.4 
วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ  ค 30203  บทที่ 2 เร่ือง  ค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ 

 
ค าชีแ้จง    ให้นกัเรียนศกึษาเนือ้หาท่ีก าหนดให้ต่อไปนีเ้ป็นกลุม่ ( เวลา  20 นาที ) 

4) ค่าของฟังก์ชันไซน์และฟังก์ชันโคไซน์ที่จุดปลาย  
3


   

  จากรูป  สว่นโค้ง  AP  = 
3

    

  ให้จดุ  C  เป็นจดุสะท้อนของจดุ  P   โดยมีแกน Y เป็น 
    แกนสะท้อน  ท าให้  จดุ C  มีพิกดัเป็น (-x , y) 

    และสว่นโค้ง  PC = 
3

   ด้วย 

   ดงันัน้   คอร์ด  AP  =  คอร์ด  PC 

        2 2 2( 1) [ ( )]x y x x      
        2 2 22 1 4x y x x     
        22 1 0x x    
          (2 1)( 1) 0x x    

  จะได้ว่า       1
; 1

2
x x    

     3

2
y       

ตวัอย่าง    จงหาค่าของฟังก์ชนัตรีโกณมิติของจ านวนจริง ต่อไปนี ้

     (1) 2

3
sin 

 …………………………………… 2

3
cos 

 …………………………..…….…….. 

 (2) 4
3

sin 
 …………………………………… 4

3
cos 

 ……..……………...……..….……… 

 (3) 5
3

sin 
 …………………………………… 5

3
cos 

 ……………………..….………….… 

 (4) 7
3

sin 
 …………………………………… 7

3
cos 

 ……………………..…….……….… 

 (5) (
3

sin ) 
 ………………………………… (

3
cos ) 

 ……………….…..….…………… 

 (6) (
2
3

sin ) 
 ………………………………. (

2
3

cos ) 
 ………………….……….……… 

3


 

 

y 

B(0,1) 

(-1,0) A (1,0) 

(0,-1) 

x 
 

 

  

 P (x , y) 
 C (-x , y) 

เป็นไปไมไ่ด้ 

ดงันัน้  3
sin

3 2


   และ 1

cos
3 2
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ใบความรู้ท่ี  2.2.5 
วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ  ค 30203  บทที่ 2 เร่ือง  ค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ 

 
ค าชีแ้จง    ให้นกัเรียนศกึษาเนือ้หาท่ีก าหนดให้ต่อไปนีเ้ป็นกลุม่ ( เวลา  20 นาที ) 
 

5) ค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ของจ านวนจริงใด ๆ 
 

 5.1 ค่าของฟังก์ชนัไซน์และโคไซน์ของจ านวนจริง     
  จะได้ว่า    sin ( ) sin      และ  cos( ) cos    
 

 5.2 ค่าของฟังก์ชนัไซน์และโคไซน์ของจ านวนจริง ที่มากกว่า 1 รอบ  ( 2 )   
  จะได้ว่า sin sin (2 ) sinn       

   s s(2 ) sco co n co       
 

 5.3 ค่าของฟังก์ชนัไซน์และโคไซน์ของจ านวนจริง  ที่มีจดุปลายตกอยู่ในควอดรันต์ที่ 2 

  จะได้ว่า sin sin ( ) sin        เมื่อ   0
2


   

   s s( ) sco co co        เมื่อ   0
2


   

 

 5.4 ค่าของฟังก์ชนัไซน์และโคไซน์ของจ านวนจริง  ที่มีจดุปลายตกอยู่ในควอดรันต์ที่ 3 

  จะได้ว่า sin sin ( ) sin         เมื่อ   0
2


   

   s s( ) sco co co        เมื่อ   0
2


   

 

 5.5 ค่าของฟังก์ชนัไซน์และโคไซน์ของจ านวนจริง  ที่มีจดุปลายตกอยู่ในควอดรันต์ที่ 4 
  จะได้ว่า sin sin(2 ) sinn        

   s s(2 ) sco co n co       
 

ตวัอย่าง    จงหาค่าของฟังก์ชนัตรีโกณมิติของจ านวนจริง ต่อไปนี ้

(1) 19
cos cos(6 )

3 3

 
   (2) 27 3

sin sin (6 )
4 4

 
   

 

……………………………………………………………. ………………………………………………………….. 
 

……………………………………………………………. ………………………………………………………….. 
 

……………………………………………………………. ………………………………………………………….. 
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ใบกิจกรรมท่ี  2.2 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ ( ค 30203 )   บทที่  2  เร่ือง  ค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ 
 
 

ค ำชี้แจง   จงระบคุา่ของฟังก์ชนัไซน์และโคไซน์ของจ านวนจริงใด ๆ ท่ีก าหนดให้ลงในวงกลมหนึ่งหน่วย 
 โดยเขียนในรูปของคูอ่นัดบั  และบอกต าแหน่งความยาวสว่นโค้งแตล่ะจดุ ให้ถกูต้อง 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  

 

 

 

Y 

X 
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ใบกิจกรรมท่ี  2.2 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ ( ค 30203 )   บทที่  2  เร่ือง  ค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ 
 

ค ำชี้แจง  จงหาคา่ของฟังก์ชนัตรีโกณมิติของจ านวนจริง  และบอกสตูรท่ีน ามาใช้ด้วย  ตอ่ไปนี ้

 1.1 29
( )

4
cos  

 ………………………………….………… เหตุผล…………………………… 

    = …………………………………….……… เหตผุล…………………………… 
 

    = ………………………………….………… เหตผุล…………………………… 

 1.2 35
( )

6
sin  

 ……………………………………..…….… เหตผุล…………………………… 

    = …………………………………….……… เหตผุล…………………………… 
 

    = …………………………………….……… เหตผุล…………………………… 

 1.3 55
3

sin ( )  …………………..………………….……… เหตุผล…………………………… 

     = ……………………………………….…..… เหตผุล…………………………… 
 

     = ……………………………………………… เหตผุล…………………………… 

 1.4 67
2

( )cos   …………………..…………….…………… เหตุผล…………………………… 

    = …………………………………..………… เหตผุล…………………………… 
 

    = …………………………………..………… เหตผุล…………………………… 

 1.5 71

4
cos 

 …………………..…………………….………… เหตผุล…………………………… 

    = ………………………………………..………… เหตผุล…………………………… 
 

    = …………………………………………..……… เหตผุล…………………………… 

 1.6 88
3

sin  …………………..…………………….………… เหตผุล…………………………… 

    = ………………………………………..………… เหตผุล…………………………… 
 

    = …………………………………………..……… เหตผุล…………………………… 

 1.7 77
6

( )cos   ……………………………………..…….… เหตผุล…………………………… 

    = ……………………………………..……… เหตผุล…………………………… 
 

    = ……………………………………..……… เหตผุล…………………………… 
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ใบกิจกรรมท่ี  2.2.1 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ ( ค 30203 )   บทที่  2  เร่ือง  ค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ 
 
 

ค ำชี้แจง   ให้นกัเรียนท ากิจกรรมที่ก าหนดให้เป็นกลุม่ พร้อมกบัน าเสนอผลงาน      (20 นาที ) 
 

 (1)  จงหาค่าของฟังก์ชนัไซน์และโคไซน์ ที่ต าแหน่งของจดุปลายสว่นโค้ง     ต่อไปนี ้

 1.1 เมื่อ   
4

3 
    จะได้  



4

3
cos  ...........……………………………………………..........  

   และ   


4

3
sin  ............………………………………………………........ 

 1.2 เมื่อ   
4

5 
    จะได้   ………………………………………………………………………….. 

   และ    ………………………………………………………………………….. 

 1.3 เมื่อ   
4

7 
    จะได้  ………………………………………………………………………….. 

   และ    …………………………………………………………………………..  

 1.4 เมื่อ   
4

15 
    จะได้   ………………………………………………………………………….. 

   และ    …………………………………………………………….…………….. 

 1.5 เมื่อ   
4

35 
    จะได้   ………………………………………………………………………….. 

   และ    …………………………………………………………….…………….. 

 1.6 เมื่อ   
4

5 
    จะได้   …………………………………………………………….…………….. 

    และ    ………………………………………………………………………….. 

 1.7 เมื่อ   35

4


     จะได้  ………………………………………………………………………….. 

     และ    ………………………………………………………………………….. 

 1.8 เมื่อ   
4

55 
   จะได้  ………………………………………………………………………….. 

     และ    ………………………………………………………………………….. 
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ใบกิจกรรมท่ี  2.2.2 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ ( ค 30203 )   บทที่  2  เร่ือง  ค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ 

ชื่อนกัเรียน ..................………….....................................ชัน้.....…….........เลขท่ี........…...... กลุม่ที่ .....…..... 
 

ค ำชี้แจง   ให้นกัเรียนท ากิจกรรมที่ก าหนดให้เป็นกลุม่ พร้อมกบัน าเสนอผลงาน      (20 นาที ) 
 

 (1)  จงหาค่าของฟังก์ชนัไซน์และโคไซน์ ที่ต าแหน่งของจดุปลายสว่นโค้ง    หน่วย ต่อไปนี ้

 1.1 เมื่อ   
6

5 
    จะได้  



6

5
cos  .........................................................…….................... 

   และ    


6

5
sin  .........................................................……..................... 

 1.2 เมื่อ   
6

7 
    จะได้   ………………………………………………………….……………….. 

     และ    ………………………………………………………………………….. 

 1.3 เมื่อ   
6

11 
    จะได้   …………………………………………………….…………………….. 

     และ    ………………………………………………………………………….. 

 1.4 เมื่อ   
6

17 
    จะได้   ……………………………………………………….………………….. 

     และ    ………………………………………………………………………….. 

 1.5 เมื่อ   
6

35 
    จะได้  ……………………………………………………………..…………….. 

     และ    ………………………………………………………………………….. 

 1.6 เมื่อ   
6

5 
    จะได้   ………………………………………………………….……………….. 

     และ    ………………………………………………………………………….. 

 1.7 เมื่อ   35

6


     จะได้  ……………………………………………………………….………….. 

     และ    ………………………………………………………………………….. 

 1.8 เมื่อ   
6

55 
   จะได้  ………………………………………………………………………….. 

     และ    ………………………………………………………………………….. 
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ใบกิจกรรมท่ี  2.2.3 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ ( ค 30203 )   บทที่  2  เร่ือง  ค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ 

 
 

ค ำชี้แจง   ให้นกัเรียนท ากิจกรรมที่ก าหนดให้เป็นกลุม่ พร้อมกบัน าเสนอผลงาน      (20 นาที ) 
 

 (1) จงหาค่าของฟังก์ชนัไซน์และโคไซน์ ที่ต าแหน่งของจดุปลายสว่นโค้ง    หน่วย ต่อไปนี ้

 1.1 เมื่อ   
3

2 
     จะได้  



3

2
cos  .........................................................……................... 

    และ    


3

2
sin  .........................................................…….................... 

 1.2 เมื่อ   
3

4 
     จะได้   ………………………………………………………………………….. 

     และ    ………………………………………………………………………….. 

 1.3 เมื่อ   
3

5 
     จะได้   ………………………………………………………………………….. 

     และ    ………………………………………………………………………….. 

 1.4 เมื่อ   
3

16 
     จะได้   ………………………………………………………………………….. 

     และ    ………………………………………………………………………….. 

 1.5 เมื่อ   
3

35 
     จะได้   ………………………………………………………………………….. 

     และ    ………………………………………………………………………….. 

 1.6 เมื่อ   
3

85 
   จะได้   …………………………………………………………………………. 

     และ    ………………………………………………………………………….. 

 1.7 เมื่อ   
3

155 
   จะได้  …………………………………………………………………………. 

       และ    …………………………………………………………………………. 

 1.8 เมื่อ   212

3


     จะได้  …………………………………………………………………………. 

       และ    …………………………………………………………………………. 
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ใบกิจกรรมท่ี  2.2.4 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ ( ค 30203 )   บทที่  2  เร่ือง  ค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ 
 

ค ำชี้แจง   ให้นกัเรียนท ากิจกรรมที่ก าหนดให้เป็นกลุม่ พร้อมกบัน าเสนอผลงาน      (20 นาที ) 
 

(1) จงหาค่าของฟังก์ชนัไซน์และโคไซน์ ที่ต าแหน่งของจดุปลายสว่นโค้ง    หน่วย ต่อไปนี ้

 1.1 29
cos ( )

4


 ………………………………………………………………… 

 

 1.2 29
sin ( )

6


 ………………………………………….……………………… 

 

 1.3 35
sin ( )

3


 …………………..…………………………………………….. 

 

 1.4 37
cos( )

2


 …………………..…………………………………………… 

 

 1.5 23
cos

4


…………………..……………………………………………….. 

 

 1.6 38
sin

3


…………………..…………………………………………… 

 

          1.7    
6

sin( )   …………………………………  
6

sin( )   ……………………..………. 
 

     1.8     2
3

sin( )   ………………………………      2
3

cos( )   ……..…………....………. 
 

     1.9    7
4

sin( )   ……………………………… 7
4

cos( )   …………………...……… 
 

     1.10  (
4
3

sin ) 
 …………….………………… (

4
3

cos ) 
 ….…………..….………… 

 
 

    1.11  (
5
6

sin ) 
 ………………………………. (

5
6

cos ) 
 ……………………………… 

 

          1.12  ( 3
4

sin ) 
 ………………………………. ( 3

4
cos ) 

 ……………………………… 
 

    1.13  (
5
4

sin ) 
 ………………………………. (

5
4

cos ) 
 ……………………………… 
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ใบงานที่  2.2 
วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ ( ค 30203 )   บทที่  2  เร่ือง  ค่าของฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ 

 
 

ค าสัง่   ให้นกัเรียนแสดงวิธีท า / เขียนค าตอบที่ถกูต้อง ลงในช่องว่างที่ก าหนดให้ 
 

(1) จดุปลายของความยาวสว่นโค้งต่อไปนี ้ตกอยู่ในควอดรันต์ใด ในวงกลมหนึง่หน่วย 
 

 ............       .............       ตกอยูใ่น  เม่ือตกอยูใ่น เม่ือ  
3

73
)4

3

13
)1


  

 

 ............       .............       ตกอยูใ่น  เม่ือตกอยูใ่น เม่ือ  
5

78
)5

6

47
)2


  

 

 ............       ............       ตกอยูใ่น  เม่ือตกอยูใ่น เม่ือ
10

87
)6

4

119
)3


  

 

 (2) จงหาโคออร์ดิเนต ของจดุปลายสว่นโค้งของจ านวนจริงหรือมมุที่ก าหนดให้ ต่อไปนี ้
 

 1) เมื่อ   = 25

3

  …………..……… 5) เมื่อ   =  74

3


     …………..……… 

 

 2) เมื่อ   = 73

4

    …………..……… 6) เมื่อ   = 95

4


         …………..……… 

 

 3) เมื่อ   = 106

6

   …………..……… 7) เมื่อ   = 149

6


         …………..……… 

 

 4) เมื่อ   = 215

2

    …………..……… 8) เมื่อ   =  456

3


        …………..……… 

 

 (3) จงหาค่าของฟังก์ชนัไซน์และโคไซน์  จากข้อต่อไปนี ้
 

 1) 61 87
sin ( ).cos

3 6

 
 ………..………………………………………………………………. 

   = ………..………………………………………………………………. 

 2) 11 19
sin cos

3 4

 
 …………………..……………………………………………………… 

   = ………..………………………………………………………………… 

 3) 47 43
cos ( ) sin ( )

2 6

 
   ……………………………………………………………… 

   = ………..……………………………………………………. 
 

   = ………..……………………………………………………. 
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ใบความรู้ที่  2.3.1 
วิชาคณิตศาสตร์ ( ค 30203 )        บทที่ 2   เร่ือง  ฟังก์ชันตรีโกณมิตอิื่น ๆ 

 
ค ำชี้แจง  ให้นกัเรียนศกึษาเนือ้หาท่ีก าหนดให้ เป็นกลุม่          ( 30 นาที ) 
 

ฟังก์ชนัตรีโกณมิติอื่น ๆ นอกจากจะมีฟังก์ชนัไซน์และโคไซน์แล้ว ยงัมีอีก 4 ฟังก็ชนั  คือ 
 1) ฟังก์ชนัแทนเจนต์  (tangent)  เขียนแทนด้วย  tan 
 2) ฟังก์ชนัเชกแคนต์  (secant) เขียนแทนด้วย  sec 
 3) ฟังก์ชนัโคเซกแคนต์  (cosecant) เขียนแทนด้วย  cosec หรือ  csc 
 4) ฟังก์ชนัโคแทนเจนต์ (cotangent) เขียนแทนด้วย  cot  หรือ  ctn 
 

นิยาม เมื่อ     คือ จ านวนจริงใด ๆ  แล้ว 

  sin
tan ; cos 0

cos


 


   1

sec ; cos 0
cos

 


   

 s
t ; sin 0

sin

co
co


 


   1

cos ; sin 0
sin

ec  


   
 

ความสัมพนัธ์เพิ่มเตมิของฟังก์ชันตรีโกณมิตทิัง้ 4 ฟังก์ชัน 

  1
cot

tan



  1

tan
cot




  

  2 21 tan sec    2 21 cot csc    
 

โดเมนและ เรนจ์ของฟังก์ชันทัง้ 4 ฟังก์ชัน  เป็นดงันี ้

 1) โดเมนของฟังก์ชนั  tan  และ  sec      คือ  (2 1)
{ | , }

2

n
R x R x n I


     

 2) โดเมนของฟังก์ชนั  cot  และ  cosec  คือ  { | , }R x R x n n I     
 3) เรนจ์ของฟังก์ชนั    tan  และ   cot       คือ   R 
 4) เรนจ์ของฟังก์ชนั   sec  และ  cosec   คือ   { | 1 1}R x R x      
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 เอกสารฝึกหดัที่ 2.3.1 
วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ  ค 30203   บทที่ 2  เร่ือง  ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ 

 
  ค าชีแ้จง ให้นกัเรียนในกลุม่ ช่วยกนัเติมค าตอบลงในช่องว่าง ที่ก าหนดให้ถกูต้อง 

ก าหนด 
จ านวนจริง    

คา่ของ 

sin   

คา่ของ 

cos   

คา่ของ 

tan   

คา่ของ 

csc   

คา่ของ 

sec   

คา่ของ 

cot   

  0       

 
2

        

          

 
3

2

        

 
3

        

 
2

3

        

 
4

3

        

 
5

3

        

 
4

        

 
3

4

        

 
5

4

        

 
7

4

        

 
6

        

 
5

6

        

 
7

6
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เอกสารฝึกทักษะท่ี  2 
วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ  ค 30203   บทที่ 2  เร่ือง  ฟังก์ชันไซน์และโคไซน์ 

 
 

 จงหาค่าของขอ้ต่อไปน้ี 
 

 (1) 5 3
sin cos

4 4

 
   ………………………………………………………………….………… 

    ……………………………………………………………….…………… 
 

 (2) 11 7
n( ) csc

6 6
 ta

 
 ………………………………………………………………….………… 

    ……………………………………………………………….…………… 
 

    …………………………………………………………………….……… 
 

 (3) 8 21
s c csc

3 6
e

 
    ………………………………………………………………….………… 

    ………………………………………………………………….………… 
 

    ………………………………………………………………….………… 
 

 (4) 33 27
csc tan

3 4

 
   ………………………..…………………………………………………… 

    ………………………………………………………………….………… 
 

    ……………………………………………………………….…………… 
 

 (5) 35 51
sec( ) csc( )

4 6
  

    …………………………..…………………………………….……… 

    …………………………………………………………………….……… 
 

    …………………………………………………………………….……… 
 

 (6) 2 217 32
cot tan

6 3

 
   ………………………………………………………………………. 

    …………………………………………………………………………… 
 

    …………………………………………………………………………… 
 

    …………………………………………………………………………… 
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ใบกิจกรรมท่ี  2.3.2 
วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ ( ค 30203 )     บท ที่ 2     เร่ือง ฟังก์ชันตรีโกณมิตอิื่น ๆ 

 

ค ำชี้แจง   ให้นกัเรียนท ากิจกรรมที่ก าหนดให้เป็นกลุม่ พร้อมกบัน าเสนอผลงาน     (20 นาที ) 
 

(1) จงหาค่าของข้อต่อไปนี ้

 1.1 5 3
sin cos

4 4

 
   …………………………………………………………………………… 

 

   ……………………………………………………………………………………….………………… 
 

 1.2 11 7
n csc

6 6
ta

 
  ………………………………………………………………………… 

 

   ……………………………………………………………………………………….………………… 
 

 1.3 8 21
s c csc

3 6
e

 
    ………………………………………………………………………… 

 

   ……………………………………………………………………………………….………………… 
 

 1.4 33 27
csc tan

3 4

 
   ………………………………………………………………………… 

 

   ……………………………………………………………………………………….………………… 
 

   ……………………………………………………………………………………….………………… 
 

 1.5 35 51
sec csc

4 6

 
   ………………………………………………………………………… 

 

   ……………………………………………………………………………………….………………… 
 

   ……………………………………………………………………………………….………………… 
 

 1.6 2 217 32
cot tan

6 3

 
   ……………………………………………………………………. 

 

   ……………………………………………………………………………………….………………… 
 

   ……………………………………………………………………………………….………………… 
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ใบงานที่  2.3     
วชิาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม ( ค 30203 )           บทท่ี  2     เร่ือง ฟังก์ชันตรีโกณมติิอ่ืน ๆ 

 
 ค าส่ัง   ให้นกัเรียนแสดงวิธีท า / เขียนค าตอบที่ถกูต้อง ลงในช่องว่างที่ก าหนดให้ 
 

 (1) จงหาค่าของข้อต่อไปนี ้

 1.1 3 3 2 2
sin csc cos sec

4 4 3 3

   
   

  

   ……………………………………………………………………………………….………………… 
 

   ……………………………………………………………………………………….………………… 
 

 1.2 5 3 7
n csc cos sin

6 6 4 4
ta

   
    ………………………………………………………… 

  

   ……………………………………………………………………………………….………………… 
 

   ……………………………………………………………………………………….………………… 
 

 1.3 5 3 2 11
sin s c cot csc

4 4 3 6
e

   
  

  

   ……………………………………………………………………………………….………………… 
 

   ……………………………………………………………………………………….………………… 
 

 1.4 13 13 15 21
cos csc tan cot

3 6 4 4

   
   

  

   ……………………………………………………………………………………….………………… 
 

   ……………………………………………………………………………………….………………… 
 

 1.5 33 29 52 61
sec csc cos sin

4 4 3 6

   
   

  

   ……………………………………………………………………………………….………………… 
 

   ……………………………………………………………………………………….………………… 
 

 1.6 2 2 2 24 17 25 22
sin cot cos tan

3 4 6 3

   
   

  

   ……………………………………………………………………………………….………………… 
 

   ……………………………………………………………………………………….………………… 
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ใบความรู้ที่  2.4.1 
วิชาคณิตศาสตร์ ( ค 30203)        บทที่ 2   เร่ือง  ฟังก์ชันตรีโกณมิติของมุม 

    
ค ำชี้แจง  ให้นกัเรียนศกึษาเนือ้หาท่ีก าหนดให้ เป็นกลุม่  

(1) มุมและการวัดมุม 
 - มุมเกิดจาก สว่นของเส้นตรงของเส้นท่ีแยกออกจากกนั สว่นของเส้นตรง 2 เส้น 
    นัน้ เส้นหนึง่เรียกว่า ด้านเร่ิมต้นของมมุ อีกเส้นหนึง่เรียกว่า ด้านสิน้สดุของมมุ 
 - การวัดมุม วดัได้ 2 แบบ คือ แบบทวนเข็มนาฬิกา (ก าหนดให้ค่าของมมุเป็น +) 
    และการวดัแบบตามเข็มนาฬิกา (ก าหนดค่าของมมุเป็น - ) 
 - หน่วยของมุม  มี 2 แบบ คือ   

   -  หน่วยของมมุที่เป็นองศา ( )   โดยถือว่า มมุที่เกิด จากการหมนุสว่นของเส้น 
      ตรงไปครบหนึ่งรอบ มีขนาดเท่ากบั 360 องศา   และแบ่งหน่วยองศาออกเป็น 

      หน่วยย่อย คือ ลปิดา /( )   และ ฟิลปิดา  //( )  โดยที่  / / //1 60 , 1 60   
   -  หน่วยของมมุที่เป็นเรเดียน (radian)  คือ มมุที่จดุศนูย์กลางของวงกลมซึง่รอง 
      รับด้วยสว่นโค้งของวงกลมที่ยาวเท่ากับรัศมีของวงกลมวงนัน้ จะถือว่ามีขนาด 
      เท่ากบั  1  เรเดียน 
   -  เน่ืองจากความยาวเส้นรอบวงของวกลมที่มีรัศมียาว  r หน่วย ยาว 2 r หน่วย 
      ดงันัน้  มมุที่จดุศนูย์กลางของวงกลม ซึง่รองรับด้วยสว่นโค้งที่ยาว  2 r หน่วย 

      จงึมีขนาดเท่ากบั  2
2

r

r


  เรเดียน 

 -  การเปรียบเทยีบมุม  ทัง้  2 แบบ 
   360  องศา   = 2   เรเดียน 

       1  องศา = 
180

    เรเดียน   0.01745    เรเดียน 

    1   เรเดียน = 180


   องศา     /57 18  

ตวัอย่าง จงเปลีย่น   1
2

 เรเดียน เป็น องศา   และเปลีย่น  75  องศา เป็น เรเดียน 

วิธีท า 1

2
 เรเดียน  =  /1 180 1

57 18
2 2
    75  องศา   =  75 75 0.01745

180


    

   /28 39   5
1.30875

12
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ใบความรู้ที่  2.4.2 
วิชาคณิตศาสตร์ ( ค 30203 )        บทที่ 2   เร่ือง  ฟังก์ชันตรีโกณมิติของมุม 

 
ค ำชี้แจง  ให้นกัเรียนศกึษาเนือ้หาท่ีก าหนดให้ เป็นกลุม่          ( 20 นาที ) 
 

(2) ฟังก์ชันตรีโกณมิตขิองมุม 
 - เมื่อจดุยอดมมุของมมุ ๆ หนึง่อยู่ที่จดุ ( 0 , 0 ) ด้านเร่ิมต้นทาบแกน x ทางบวก 
    จะเรียกมมุนัน้ว่า  มมุในต าแหน่งมาตรฐาน 
 - สว่นโค้งของวงกลมหนึง่หน่วย ที่รองรับมมุที่จดุศนูย์กลางขนาด   เรเดียน  
    จงึยาวเท่ากบั     หน่วย 
 - เมื่อก าหนดมมุขนาด    เรเดียนให้หนึง่มมุ แล้วจดุสิน้สดุของด้านสิน้สดุของมมุ 
    จะเป็นจดุเดียวกนักบั จดุปลายสว่นโค้งที่ยาว    หน่วย ด้วย 
 -  ไม่ว่าจะนิยามฟังก์ชนัตรีโกณมิติของมมุหรือความยาวสว่นโค้ง ของวงกลมหนึง่หน่วย 
   ที่รองรับมมุนัน้  ค่าของฟังก์ชนัตรีโกณมิติของจ านวนเหลา่นัน้   จงึมีค่า  เท่ากนั 
  
 
 
 
 
 
 
 
 

ตวัอย่าง จงหาค่าของฟังก์ชนัตรีโกณมิติของมมุ  ต่อไปนี ้

(1) sin 60 sin
3


  (2) cos 135 cos(180 45 )   

  3

2
    cos 45 cos

4


       2

2
   

(3) tan ( 210 ) ………………………………. (4) sec( 405 ) ………………………………. 
 

  = ……….……………………………………….…  = ……….……………………………………….… 

(x , y) 

y 

(1,0) 
x 

 

 

 

 



 O 

(x , -y) 

y 

(1,0) 
x 

 

 

 

 



 
O 

 > 0  < 0 
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ใบความรู้ที่  2.4.3 
วิชาคณิตศาสตร์ ( ค 30203 )        บทที่ 2   เร่ือง  ฟังก์ชันตรีโกณมิติของมุม 

 
ค ำชี้แจง  ให้นกัเรียนศกึษาเนือ้หาท่ีก าหนดให้ เป็นกลุม่          ( 20 นาที ) 
 

(3) ฟังก์ชันตรีโกณมิตขิองมุมของรูปสามเหล่ียมมุมฉาก 
 - รูปสามเหลีย่มมมุฉากที่สร้างขึน้ บนวงกลมหนึง่หนึง่หน่วย และมีจดุยอดมมุ 
   อยู่ที่จดุ (0 , 0) มีขนาดเท่ากบั   เรเดียน หรือ    องศา  จะได้ว่า 

   sin A  =  sin (ความยาวสว่นโค้ง  FD)   =  DE 

   cos A =  cos (ความยาวสว่นโค้ง  FD)  =  AE 
 เน่ืองจาก   AED ACB  

 จะได้ว่า   
DE BC AE AC

และ
AD AB AD AB

       แต่   AD =  1 

 ดงันัน้ 
BC a

DE
AB c

    และ   
AC b

AE
AB c

   

 นัน่คือ 
ความยาวของดา้น้ตรงข้ามมมุ  A

sin
ความยาวของดา้นตรงข้ามมมุฉาก

A   

   
ความยาวของด้านประชดมิมุ  A

s
ความยาวของดา้้นตรงขา้้มมมุฉาก

co A   

   
ความยาวของด้านตรงขา้ม้มม ุ A

tan
ความยาวของดา้้นประชดิมมุ A

A   

ตวัอย่าง ก าหนด   มมุฉาก  ABC  โดยมี มมุ C เป็นมมุฉาก  ด้าน AC ยาว 4 หน่วย 
  และ มมุ  A  =  30  องศา  จงหา ความยาวด้าน  AB  และ  BC 

วิธีท า สร้างรูปประกอบ เน่ืองจาก   cos 30
b

c
        และ   tan 30

a

b
  

     ดงันัน้ 
cos30

b
c    tan 30a b  

      4 8

3 3

2

    3
4 ( )

3
  

            4.618       2.309  
  

  

 

(1,0) 
X 

Y 

A C 

D 

E F 

B 

A C 

B 

30  

a c 

4 
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ใบกิจกรรมที่  2.4.1 
วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ ( ค 30203 )     บท ที่ 2     เร่ือง ฟังก์ชันตรีโกณมิตอิื่น ๆ 

 
 

ค ำชี้แจง   ให้นกัเรียนท ากิจกรรมที่ก าหนดให้เป็นกลุม่ พร้อมกบัน าเสนอผลงาน     (20 นาที ) 
 

(1) จงเปลีย่นมมุเรเดียนต่อไปนี ้เป็นมมุองศา 
 1.1 2       เรเดียน = …………………………………………………..…………………………….. 

 1.2 1

3
     เรเดียน = …………………………………………………..…………………………….. 

 1.3 1

4
   เรเดียน = …………………………………………………..…………………………….. 

 1.4 2

3
   เรเดียน = …………………………………………………..…………………………….. 

 1.5 3

4

    เรเดียน = …………………………………………………..…………………………….. 

 1.6 17

6

   เรเดียน = …………………………………………………..…………………………….. 

 1.7 22

5

   เรเดียน = …………………………………………………..…………………………….. 

 

(2) จงเปลีย่นมมุองศา ต่อไปนี ้เป็นมมุเรเดียน  
 2.1 15    องศา = …………………………………………………..…………………………….. 
 2.2 75 องศา = …………………………………………………..…………………………….. 
 2.3 105  องศา = …………………………………………………..…………………………….. 
 2.4 120 องศา = …………………………………………………..…………………………….. 
 2.5 135 องศา = …………………………………………………..…………………………….. 
 2.6 150 องศา = …………………………………………………..…………………………….. 
 2.7 210 องศา = …………………………………………………..…………………………….. 
 2.8 225 องศา = …………………………………………………..…………………………….. 
 2.9 240 องศา = …………………………………………………..…………………………….. 
 2.10 300 องศา = …………………………………………………..…………………………….. 
 2.11 315 องศา = …………………………………………………..…………………………….. 
 2.12 330 องศา = …………………………………………………..…………………………….. 



31 

 

ใบกิจกรรมที่  2.4.2 
วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ ( ค 30203 )     บท ที่ 2     เร่ือง ฟังก์ชันตรีโกณมิตอิื่น ๆ 
ชื่อนกัเรียน .......................................…………................ชัน้.......…........เลขท่ี............... กลุม่ที่ ............ 

 

ค ำชี้แจง   ให้นกัเรียนท ากิจกรรมที่ก าหนดให้เป็นกลุม่ พร้อมกบัน าเสนอผลงาน     (20 นาที ) 
 

(1) จงหาค่าของฟังก์ชนัตรีโกณมิติของมมุ  ต่อไปนี ้

  1.1 sin 135 ………………………….….. 1.2 cos 120  …………………………….. 
 

   = ……….……………………….…….………  = ……….……………………………………. 
 

 1.3 tan 150 ………………….…………… 1.4 sec 225 …………………..…………. 
 

   = ……….……………………….………….…  = ……….……………………………………. 
 

   = ……….……………………….………….…  = ……….……………………………………. 
 

 1.5 csc 240 ………………….………….. 1.6 cot 300 ……………………………… 
 

   = ……….……………………….………….…  = ……….……………………………………. 
 

   = ……….……………………….………….…  = ……….……………………………………. 
 

 1.7 sin ( 210 ) ………………………….. 1.8 cos( 315 ) …………………………  

 

   = ……….……………………….………….…  = ……….……………………………………. 
 

   = ……….……………………….………….…  = ……….……………………………………. 
 

 1.9 tan( 450 ) ………………….……… 1.10 sec( 240 ) …………………..……. 
 

   = ……….……………………….………….…  = ……….……………………………………. 
 

   = ……….……………………….………….…  = ……….……………………………………. 
 

 1.11 csc( 480 ) ………………….……… 1.12 cot ( 510 ) ………………………… 
 

   = ……….……………………….………….…  = ……….……………………………………. 
 

   = ……….……………………….………….…  = ……….……………………………………. 
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ใบกิจกรรมที่  2.4.3 
วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ ( ค 30203 )     บท ที่ 2     เร่ือง ฟังก์ชันตรีโกณมิตอิื่น ๆ 

 

ค ำชี้แจง   ให้นกัเรียนท ากิจกรรมที่ก าหนดให้เป็นกลุม่ พร้อมกบัน าเสนอผลงาน     (20 นาที ) 
 

(1)   จงหาความยาวของด้านท่ีเหลอืของสามเหลีย่มมมุฉาก  ABC  เมื่อก าหนด มมุและ 
    ด้านบางด้านมาให้  จากข้อต่อไปนี ้
1.1 มีมมุ  C  เป็นมมุฉาก  มมุ  A =  45 องศา  และด้าน  AC ยาว  3  หน่วย 
 วิธีท า  ……….…………………………………….……….……………………………………………….……. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
1.2 มีมมุ  C  เป็นมมุฉาก  มมุ  A =  60 องศา  และด้าน  AB  ยาว  8  หน่วย 
 วิธีท า  ……….…………………………………….……….……………………………………………….……. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 

(2) ก าหนดให้   3
cos , 0 90

5
       จงหา   sin    และ   tan   

 วิธีท า  ……….…………………………………….……….……………………………………………….……. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
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ใบงานที่  2.4     
วชิาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม ( ค 30203 )           บทท่ี  2     เร่ือง ฟังก์ชันตรีโกณมติิอ่ืน ๆ 

 

 ค าส่ัง   ให้นกัเรียนแสดงวิธีท า / เขียนค าตอบที่ถกูต้อง ลงในช่องว่างที่ก าหนดให้ 
 

(1) จงหาค่าของฟังก์ชนัตรีโกณมิติทกุฟังก์ชนัของมมุ  850  องศา 
 วิธีท า  ……….…………………………………….……….……………………………………………….……. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

(2) สามเหลีย่มมมุฉาก  ABC  มีมมุ  C  เป็นมมุฉาก  ด้าน  AC = 1   ด้าน  AB =  3  
 จงหามมุและด้านท่ีเหลอื 
 วิธีท า  ……….…………………………………….……….……………………………………………….……. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

 (3) ก าหนดให้   tan 2 , 0 90A A      จงหา ค่าของฟังก์ชนัตรีโกณมิติของมมุ A 
 วิธีท า  ……….…………………………………….……….……………………………………………….……. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
 

 ……….…………………………………….……….………………………………………………………………. 
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ใบความรู้ที่  2.5.1 
 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ (ค 30203)  บทที่ 2 เร่ือง การใช้ตารางค่าฟังก์ชันตรีโกณมิติ 
 
ค ำชี้แจง  ให้นกัเรียนศกึษาเนือ้หาท่ีก าหนดให้ เป็นกลุม่          ( 15 นาที ) 
 

การใช้ตารางค่าฟังก์ชันตรีโกณมิติ 
 จากหวัข้อที่กลา่วมาแล้ว ได้ทราบค่าของฟังก์ชนัตรีโกณมิติของจ านวนจริงหรือมมุ

บางมมุมาบ้างแล้ว   และทราบด้วยว่า ไม่ว่าจะก าหนดจ านวนจริง   ( หรือมมุ ) ใด ๆ ที่อยู่ใน
โดเมนของฟังก์ชนัตรีโกณมิตินัน้มาให้  จะสามารถหาค่าของฟังก์ชนัตรีโกณมิติของจ านวนจริง
หรือมมุนัน้ได้เสมอ 
 ส าหรับค่าฟังก์ชนัตรีโกณมิติจากตาราง  เป็นค่าที่หาจากจ านวนจริง หรือมมุตัง้แต่  

0 ถงึ 
2

   หรือ  00 ถงึ 900   ถ้ามมุหรือจ านวนจริงที่มากกว่านี ้  ให้ใช้วิธีการหาค่าฟังก์ชนัท่ีเป็น

จดุสมมาตรของมมุหรือจ านวนจริงตัง้แต่  00 ถงึ 900  หรือ  0  ถงึ  
2

  
 

ตวัอย่างตารางค่าฟังก์ชันตรีโกณมิติ 
 

Degree Radians Sine tangent cotangent cosine   
27๐    00/ 0.4712 .4540 .5095 1.9626 .8910 63๐    00/ 1.0996 
         10/ 0.4741 .4566 .5132 1.9486 .8897          50/ 1.0966 
         20/ 0.4771 .4592 .5169 1.9347 .8884          40/ 1.0937 
         30/ 0.4800 .4617 .5206 1.9210 .8870          30/ 1.0908 
         40/ 0.4829 .4643 .5243 1.9074 .8857          20/ 1.0879 
         50/ 0.4858 .4669 .5280 1.8940 .8843          10/ 1.0850 
28๐    00/ 0.4887 .4695 .5317 1.8807 .8829 62๐    00/ 1.0821 
         10/ 0.4916 .4720 .5354 1.8676 .8816          50/ 1.0792 
         20/ 0.4945 .4746 .5392 1.8546 .8802          40/ 1.0763 
         30/ 0.4974 .4772 .5430 1.8418 .8788          30/ 1.0734 
         40/ 0.5003 .4797 .5467 1.8291 .8774          20/ 1.0705 
         50/ 0.5032 .4823 .5505 1.8165 .8760          10/ 1.0676 

  cosine cotangent tangent Sine Radians  Degree 
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ใบความรู้ที่  2.5.1 
 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ (ค 30203)  บทที่ 2 เร่ือง การใช้ตารางค่าฟังก์ชันตรีโกณมิติ 
 
               ค่าฟังก์ชนัตรีโกณมิติจากตาราง  เป็นค่าที่หาจากมมุหรือจ านวนจริงตัง้แต่ 00 ถงึ 900 

หรือ 0  ถงึ 
2

    ถ้ามมุหรือจ านวนจริงที่มากกว่านี ้ ให้ใช้วิธีการหาค่าฟังก์ชนัท่ีเป็นจดุสมมาตร 

ของมมุหรือจ านวนจริงตัง้แต่  00 ถงึ 900  หรือ  0  ถงึ  
2

  

ตวัอย่างที่ 1   จงใช้ค่าของฟังก์ชนัตรีโกณมิติจากตาราง มาหาค่าของฟังก์ชนัต่อไปนี ้

 (1) cos 125  (2) sin 226  

วิธีท า cos 125 cos(180 55 )   วิธีท า sin 226 sin (180 46 )   

   cos 55      sin 46   
เปิดตาราง จะได้ 0.5736   เปิดตารางจะได้  
 

(3) tan ( 306 )   (4) /sin 100 20  

วิธีท า tan ( 306 ) tan 306    วิธีท า / /sin 100 20 sin (180 79 40 )   

    tan (360 54 )        /sin 79 40  
    ( tan 54 )    1.3764     0.9838  
 

ตวัอย่างที่ 2   จงใช้ค่าของฟังก์ชนัตรีโกณมิติจากตาราง มาหาค่าของฟังก์ชนัต่อไปนี ้

 (1) /cos 77 44  (2) /sin 32 28  
วิธีท า หาโดยวิธีเทียบสดัสว่น ดงันี ้ วิธีท า หาโดยวิธีเทียบสดัสว่น ดงันี ้  
 
 
 
 

       44

0.0171 60

x
     28

0.0147 60

x
  

      x  =  0.0125    x   =  0.0069 

ดงันัน้   /cos 77 44  =  0.2250 - 0.0125 ดงันัน้   /sin 32 28   =  0.5299 + 0.0069 
   =  0.2125   =  0.5368 

/cos 77 44

 

/cos 77 00

 
/cos 78 00

 

0.2250 

0.2079 

+ 44/ 

+ 60/ 

- x 
- 0.0171 

+ x 
/sin 32 28  

/sin 32 00  

/sin 33 00  

+ 28/ 

+ 60/ + 0.0147 

 0.5299 

 0.5446 
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เอกสารฝึกหดัที่ 2.5.1 
 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ (ค 30203) บทที่ 2 เร่ือง การใช้ตารางค่าฟังก์ชันตรีโกณมิติ 
 

 

  ค าส่ัง   ให้นกัเรียนเติมค าตอบลงในช่องว่าง ให้ถกูต้อง 
 

 (1) จงใช้ค่าจากตารางค่าฟังก์ชนัตรีโกณมิติ ตอบค าถามต่อไปนี ้

  1.1 'cos 11 10 =……………………… 1.7 sin 0.5091  =…………..…….……..… 

  1.2 'sin 16 20 =………………….…… 1.8 sin 1.1868  =…………..…….…..…… 

  1.3 'cos 32 30 =……………………… 1.9 cos 0.0785  =…………..……….…… 

  1.4 'sin 40 50 =………………….…… 1.10 cos 1.4515  =…………..……..……… 

  1.5 'tan 31 20 =……………….……… 1.11 tan 0.1338  =…………..……..…….. 

  1.6 'cot 44 40 =…………………….… 1.12 cot 0.1658  =…………..……..……… 
 

 (2) จงใช้ค่าจากตารางค่าฟังก์ชนัตรีโกณมิติ ในการประยกุต์ ตอบค าถามต่อไปนี ้
 

  2.1 'cos 135 20 =……………………… 2.5 'sin 98 50  =…………..…….……… 
 

   =……………………………………………  =…………..………………………..……… 
 

   =……………………………………………  =…………..………………………..……… 
 

  2.2 'cos 241 30 =……………………… 2.6 'tan 120 50  =…………..…….……. 
 

   =……………………………………………  =…………..………………………..……… 
 

   =……………………………………………  =…………..………………………..……… 
 

  2.3 's 131 40in =……………………… 2.7 'tan 248 30 =…………..…….…… 
 

   =……………………………………………  =…………..………………………..……… 
 

   =……………………………………………  =…………..………………………..……… 
 

  2.4 'sin278 10 =………………….…… 2.8 'cot 134 20  =…………..……..……. 
 

   =……………………………………………  =…………..………………………..……… 
 

   =……………………………………………  =…………..………………………..……… 
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ใบกิจกรรมที่  2.5.1 
 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ (ค 30203)  บทที่ 2 เร่ือง การใช้ตารางค่าฟังก์ชันตรีโกณมิติ 
 
 

 ค ำชี้แจง   ให้นกัเรียนท ากิจกรรมที่ก าหนดให้เป็นกลุม่ พร้อมกบัน าเสนอผลงาน     (20 นาที) 
 

 (1) จงหาค่าของฟังก์ชนัต่อไปนี ้โดยใช้ตาราง 
 1.1 '2031cos  =…………….…………..…. 1.2 '5048sin   =……………..…….……… 
 1.3 '5073tan  =…………….………….….. 1.4 '30148sin   =…………….…………… 
 1.5 '10330cos  =…………….……….…… 1.6 '40448tan   =…………….……….…. 
 1.7 )2062(cos ' =…………….…………. 1.8 )5084(sin '  =…………….……….… 
 1.9 cos 0.3840=…………….………………. 1.10 tan 4.3546  =……………….….….….. 
 

 (2) จงหาค่าของ   เมื่อ  0 90    เมื่อก าหนดค่าของฟังก์ชนัดงันี ้
 2.1 cos 0.9194   ……….….…………… 2.2 sin 0.8732    ……………….……… 
 2.3 cos 0.7660   ……….….…………… 2.4 tan 3.4124    ………..….….……… 
 2.5 cos 0.8631   …………………..……. 2.6 sin 0.3090    ……………….……… 
 2.7 tan 0.5280   ……………….….……. 2.8 tan 1.0913    ……………….….…… 
 2.9 cos 0.5592   ……………….………. 2.10 sin 0.1190    ……………….…….… 
 

 (3) จงหาค่าของฟังก์ชนัต่อไปนี ้โดยใช้ตาราง 
 3.1 '2442cos  =…………….……..……… 3.2 '4578sin   =……………….…………… 
 

 ……………………………………………….………… …………………………….…………………………… 
 

 ……………………………………………….………… …………………………….…………………………… 
 

 ……………………………………………….………… …………………………….…………………………… 
 

 ……………………………………………….………… …………………………….…………………………… 
 

 ……………………………………………….………… …………………………….…………………………… 
 

 ……………………………………………….………… …………………………….…………………………… 
 

 ……………………………………………….………… …………………………….…………………………… 
 

 ……………………………………………….………… …………………………….…………………………… 
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ใบงานที่  2.5 
 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ (ค 30203)  บทที่ 2 เร่ือง การใช้ตารางค่าฟังก์ชันตรีโกณมิติ 
 

ค าสัง่   ให้นกัเรียนแสดงวิธีท า / เขียนค าตอบที่ถกูต้อง ลงในช่องว่างที่ก าหนดให้ 
 

(1) จงหาค่าของฟังก์ชนัตรีโกณมิติต่อไปนี ้โดยใช้ตาราง 
 1.1 '3028sin  .............….......……......... 1.2   '20100sin  ..........................…........ 
 1.3 '1066tan  ............................……… 1.4   '50136cos  ............................……. 
 1.5 '4044cos  .……............................. 1.6   '30243tan  ............................……. 
 

(2) จงหาค่ามมุ  A  เมื่อ   1800  A  เมื่อก าหนดค่าของฟังก์ชนัตรีโกณมิติมาให้ 
 2.1 cos 0.9872A     2.2 sin 0.9520A   
  .....................................…..........................  ...............................................…................ 
 2.3 tan 0.5206A     2.4 sin 0.4540A    
  .....................................…..........................  ...............................................…................ 
 2.5 cos 0.8760A      2.6 tan 0.6830A    
  .....................................…..........................  ...............................................…................ 
 

(3) จงหาค่าของฟังก์ชนัตรีโกณมิติต่อไปนี ้โดยอาศยัค่าจาตาราง 
 3.1 '2436cos    
 

 วิธีท า    .....................................................................….........................…………….............................. 
 

 .....................................................................................….........................…………….............................. 
 

 .....................................................................................….........................…………….............................. 
 

 .....................................................................................….........................…………….............................. 
 

 .....................................................................................….........................…………….............................. 

 3.2 '3348tan     
 

 วิธีท า    .....................................................................….........................…………….............................. 
 

 .....................................................................................….........................…………….............................. 
 

 .....................................................................................….........................…………….............................. 
 

 .....................................................................................….........................…………….............................. 
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ใบความรู้ที่ 2.7.1 
วิชาคณิตศาสตร์ ( ค 30203 ) 

บทที่ 2  เร่ือง ฟังก์ชันตรีโกณมิตขิองผลบวกและผลต่างของจ านวนจริงหรือมุม 
 
ค าชีแ้จง   ให้นกัเรียนศกึษาเนือ้หาและท ากิจกรรมที่ก าหนดให้ เป็นกลุม่          ( 15 นาที ) 

 

(1) การหาความสมัพนัธ์ของ  cos( )A B  และ  cos( )A B  
 

 จากรูป  ก าหนดวงกลมหนึ่งหน่วยบนระนาบพิกดัฉาก 
    และให้           

2 1
,P P A P P B     

    ดงันัน้              
3 1 2

P P P P A B    
    และจะได้ว่า     

3 1 2
| | | |P P P P  

 
3 3 2 1 2 1

2 2 2 2( 1) ( ) ( ) ( )x y x x y y       
 

 ………………………………………………………………………………….. 
 

 ………………………………………………………………………………….. 
 

 ………………………………………………………………………………….. 
 

 ………………………………………………………………………………….. 
 

 ………………………………………………………………………………….. 
 

 ………………………………………………………………………………….. 
 

 ………………………………………………………………………………….. 
 

 ดงันัน้  cos( ) cos cos sin sinA B A B A B    

 ถ้าลองน าค่าของ  cos( )A B   ไปหาค่าของ  cos( )A B   จะได้ดงันี ้

 cos( )A B  cos[ ( )]A B    
 

               …………………………………………………………………………………………….. 
 

               …………………………………………………………………………………………….. 

 
 สรุปเป็นสูตรได้ว่า cos( ) cos cos sin sinA B A B A B    

  cos( ) cos cos sin sinA B A B A B    
 

P(1,0)  

 
  

X 

Y 

 

 P1(x1,y1) 
P2(x2,y2) P3(x3,y3) 
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ใบความรู้ที่  2.7.2 
วิชาคณิตศาสตร์ ( ค 30203 ) 

บทที่ 2  เร่ือง ฟังก์ชันตรีโกณมิตขิองผลบวกและผลต่างของจ านวนจริงหรือมุม 
 
ค าชีแ้จง   ให้นกัเรียนศกึษาเนือ้หาและท ากิจกรรมที่ก าหนดให้ เป็นกลุม่           ( 20 นาที ) 

 

(2) การหาความสมัพนัธ์ของ  sin ( )A B  และ  sin ( )A B  

 เนือ่งจาก sin ( ) cos[ ( )]
2

A B A B


     cos[( ) ]
2

A B


    

    = ……………………………………………….……………………………. 
    = ……………………………………………….……………………………. 
    = ……………………………………………….……………………………. 
 
 ดงันัน้      sin( ) sin cos s sinA B A B co A B    
 

 ในลกัษณะเดียวกนั  จะได้ว่า     sin( ) sin cos s sinA B A B co A B    
 

(3) การหาความสมัพนัธ์ของ  )BAtan(    และ  )BAtan(   
 

 )BAtan(   = = ……………………………….……………………..………. 
 

   = ……………………………….…………………..…………. 
 

   = ……………………………….…………………..…………. 
 

   = ……………………………….…………………..…………. 
 

   = ……………………………….…………………..…………. 
 

 ดงันัน้        
tan tan

tan ( )
1 tan tan

A B
A B

A B


 


 

 ในลักษณะเดยีวกัน  จะได้ว่า    
tan tan

tan ( )
1 tan tan

A B
A B

A B


 


 

sin ( )

cos( )

A B

A B
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ใบงานที่  2.8 
 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ (ค 30203)  บทที่ 2 เร่ือง ฟังก์ชันตรีโกณมิติของผลบวกและ
ผลต่างของจ านวนจริงหรือมุม 

 
จงเติมค าตอบลงในช่องว่างต่อไปน้ี ใหถ้กูตอ้ง 
 

 (1) มุมท่ีมีหน่วยเป็นองศา ท่ีหาค่าฟังกช์นัตรีโกณมิติไดง่้าย เช่น ………………......................………….. 
 

 2) มุมท่ีมีหน่วยเป็นเรเดียน ท่ีหาค่าฟังกช์นัตรีโกณมิติไดง่้าย เช่น ....................…………….………...… 
 

 (3) จงแยกมุมท่ีก  าหนดให ้ใหอ้ยูใ่นรูปผลบวก หรือผลต่างของมุม 2 มุม ท่ีสามารถหาค่าของ 
  ฟังกช์นัตรีโกณมิติไดง่้าย   โดยใชมุ้มในขอ้ (1) หรือ ขอ้ (2) 

 

ก าหนดมุมที่จะหาค่าของ
ฟังก์ชนัตรีโกณมิติ 

แยกมมุให้อยู่ในรูปผลต่างของมมุ 
ที่หาค่าฟังก์ชนัตรีโกณมิติได้ง่าย  

แยกมมุให้อยู่ในรูปผลบวกของมมุ 
ที่หาค่าฟังก์ชนัตรีโกณมิติได้ง่าย  

15  45 30  –  

75  – 45 30  

105    

135    

165
   

390    

435    

12

    

5

12

    

7

12
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ใบงานที่  2.8.1 
 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ (ค 30203)  บทที่ 2 เร่ือง ฟังก์ชันตรีโกณมิติของผลบวกและ
ผลต่างของจ านวนจริงหรือมุม 

 
 

 จงหาค่าของฟังกช์นัต่อไปน้ี ในรูปแบบของ ( )cos A B  และ  ( )cos A B  

 1) 15cos  = ………….………….…………….…… 2) 165cos =…………………………...…………. 
 

  ……………………………….…………………….  …………………..………………………………. 
 

  ……………………………….…………………….  …………………..………………………………. 
 

  ……………………………….…………………….  …………………..………………………………. 
 

 3) ( 105 )cos  = …………………………...……. 4) 17

12
cos

 =…...………………………………… 

  ……………………………….…………………….  …………………..………………………………. 
 

  ……………………………….…………………….  …………………..………………………………. 
 

  ……………………………….…………………….  …………………..………………………………. 
 

  ……………………………….…………………….  …………………..………………………………. 

 5) ให้  








 Bcos,Asin       โดยที่   0 A 90  , 90 B 180      จงหา    

  5.1 cos( )A B  =……………………………………………………………………………. 
 

    =…………………………………………………….……………………… 
 

    =…………………………………………………….……………………… 
 

    =…………………………………………………….……………………… 
  5.2 cos( )A B =……………………………………………………………………………. 
 

    =…………………………………………………….……………………… 
 

    =…………………………………………………….……………………… 
 

    =…………………………………………………….……………………… 
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ใบงานที่  2.8.2 
 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ (ค 30203)  บทที่ 2 เร่ือง ฟังก์ชันตรีโกณมิติของผลบวกและ
ผลต่างของจ านวนจริงหรือมุม 

 
 จงหาค่าของฟังกช์นัต่อไปน้ี ในรูปแบบของ ( A B)sin   และ  ( A B)sin   

 1) 15sin  = ………….………….…………….…… 2) 165sin =…………………………...…………. 
 

  ……………………………….…………………….  …………………..………………………………. 
 

  ……………………………….…………………….  …………………..………………………………. 
 

  ……………………………….…………………….  …………………..………………………………. 
 

  ……………………………….…………………….  …………………..………………………………. 
 

 3) ( 105 )sin  = …………………………...……. 4) 11

12
sin

 =…...………………………………… 

  ……………………………….…………………….  …………………..………………………………. 
 

  ……………………………….…………………….  …………………..………………………………. 
 

  ……………………………….…………………….  …………………..………………………………. 
 

  ……………………………….…………………….  …………………..………………………………. 
 

 5) ให้  
5

4
Bcos,

5

3
Asin        โดยที่    A ,   B      

  จงหา   (A B) (A B)sin , sin    

 
  5.1 ( )sin A B  =……………………………………………………….…… 
 

     =…………………………………………………….……… 
 

     =…………………………………………………….……… 
 

     =…………………………………………………….……… 
 
  5.2 ( )sin A B =………………………………………………………….… 
 

     =…………………………………………………….……… 
 

     =…………………………………………………….……… 
 

     =…………………………………………………….……… 
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ใบงานที่  2.8.3 
 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ (ค 30203)  บทที่ 2 เร่ือง ฟังก์ชันตรีโกณมิติของผลบวกและ
ผลต่างของจ านวนจริงหรือมุม 

 
 จงหาค่าของฟังกช์นัต่อไปน้ี ในรูปแบบของ ( )tan A B  และ  ( )tan A B  

 1) 105tan  = ………….………….………………… 2) 195 )tan( =…………………………...…..… 
 

  ……………………………….…………………….  …………………..……………………………… 
 

  ……………………………….…………………….  …………………..……………………………… 
 

  ……………………………….…………………….  …………………..……………………………… 
 

 3) 11
12

tan  = …………………………...……. 4) 17

12
( )tan 

 =…...…………………………… 

  ……………………………….…………………….  …………………..…………………….………. 
 

  ……………………………….…………………….  …………………..……………………………. 
 

  ……………………………….…………………….  …………………..……………………………. 
 

 5) ให้  
5

4
Bcos,

5

3
Asin        โดยที่    A ,   B      

  จงหา   (A B) (A B)tan , tan    

 
  5.1 ( )tan A B  =……………………………………………………….…… 
 

     =…………………………………………………….……… 
 

     =…………………………………………………….……… 
 

     =…………………………………………………….……… 
 
  5.2 ( )tan A B =………………………………………………………….… 
 

     =…………………………………………………….……… 
 

     =…………………………………………………….……… 
 

     =…………………………………………………….……… 
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ใบงานที่  2.9 
บทที่ 2 เร่ือง ฟังก์ชันตรีโกณมิตขิองผลบวกและผลต่างของจ านวนจริงหรือมุม 

 

ให้นักเรียนช่วยกันเตมิค าตอบลงในช่องว่าง ให้ถูกต้อง 

 (1) เน่ืองจาก ( )sin  A B  …………………………………………………… -  - - - - - - - - ( 1 ) 
 

   ( )sin  A B ………………………………..…………………… - - - - - - - - - -  ( 2 ) 
  น ำ  (1) + (2)    จะได ้ 

  ( )sin  A B ( )sin  A B [.....................................................] + [.....................................................] 

     = .................................................................................................. ................... 

     = .....................................................................................................................  
 

  สรุปได้ว่า ( )sin  A B ( )sin  A B .................................................................. 
  และน ำ  (1)  –  (2)     จะได ้ 

  ( )sin  A B ( )sin  A B [.....................................................] – [.....................................................] 

     = .....................................................................................................................  

     = ................................................................. .................................................... 
 

  สรุปได้ว่ำ ( )sin  A B ( )sin  A B ..................................................................  
 

 (2) เน่ืองจาก ( )cos  A B  …………………………………………………… -  - - - - - - - - ( 1 ) 
 

   ( )cos  A B ………………………………..…………………… - - - - - - - - - -  ( 2 ) 
 

  น า  (1) + (2)    จะได ้ 

  ( )cos  A B ( )cos  A B [.....................................................] + [.....................................................] 

     = .....................................................................................................................  

     = .....................................................................................................................  
 

  สรุปได้ว่า ( )cos  A B ( )cos  A B ................................................................. 
 

  และน ำ   (1)  –  (2)     จะได ้ 

  ( )cos  A B ( )cos  A B [.....................................................] – [.....................................................] 

     = .....................................................................................................................  

     = ............................................................................................................. ........ 
  สรุปได้ว่ำ ( )cos  A B ( )cos  A B ..................................................................  
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ใบความรู้ที่  2.10 
ให้นกัเรียนร่วมกนัแสดงวิธีการหาความสมัพนัธ์ของฟังก์ชนัไซน์และโคไซน์ ลงในช่องวา่งตอ่ไปนี ้

   (1) จงแสดงว่า   
2 2

sin sin 2 cos sin
 

     

  วิธีท า เน่ืองจาก   ( A B)sin sin (A B)      ......................................................... (1) 
    ถ้าให้ A B    ---------------- (2) และ     A B     ---------------(3) 
  (2) + (3) จะได้ว่า .............................................................. หรือ  ................................................... 

  (2) – (3) จะได้ว่า .............................................................. หรือ  .................................................... 

  แทนค่า  A และ B  ลงใน  (1)  

  จาก  (1) ( A B)sin sin (A B)    ..........................................................  
 

  จะได้ว่า    ..............................................   .........................................................  ********* 

 (2) จงแสดงว่า   
2 2

cos cos 2 cos cos
 

     

  วิธีท า เน่ืองจาก   ( A B)cos cos (A B)      ......................................................... (1) 
    ถ้าให้ A B    ---------------- (2) และ     A B     ---------------(3) 
  (2) + (3) จะได้ว่า .............................................................. หรือ  ................................................... 

  (2) – (3) จะได้ว่า .............................................................. หรือ  .................................................... 

  แทนค่า  A และ B  ลงใน  (1)  

  จาก (1) ( A B)cos cos (A B)    ..........................................................  
 

  จะได้ว่า    ..............................................   .........................................................  ********* 

 (3) จงแสดงว่า   
2 2

cos cos 2sin sin
 

      

  วิธีท า เน่ืองจาก   ( A B)cos cos (A B)      ......................................................... (1) 
    ถ้าให้ A B    ---------------- (2) และ     A B     ---------------(3) 
  (2) + (3) จะได้ว่า .............................................................. หรือ  ................................................... 

  (2) – (3) จะได้ว่า .............................................................. หรือ  ................................................. 

  แทนค่า  A และ B  ลงใน  (1)จาก (1) ( A B)cos cos(A B)    .........................................

                             จะได้ว่า    ..........................................   ..................................................  ********* 
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ใบงาน   
 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ (ค 30203)  บทที่ 2 เร่ือง ฟังก์ชันตรีโกณมิติของผลบวกและ
ผลต่างของจ านวนจริงหรือมุม 

 
 จงหาค่าของข้อต่อไปนี ้

 1.1) 6sin 75 cos15 =..................………........... 1.2) 4cos15 cos105  ...........................….......... 
 

  ..........................................…………..................  ........………..…...................................................... 
 

  ..........................................…………..................  ........………..…...................................................... 
 

  ..........................................…………..................  ........………..…...................................................... 
 

  ..........................................…………..................  ........………..…...................................................... 

 1.3) 6 165 435sin sin =...........…....................... 1.4) 8cos225 sin 255  ................................... 
 

  ..........................................…………..................  ........………..…...................................................... 
 

  ..........................................…………..................  ........………..…...................................................... 
 

  ..........................................…………..................  ........………..…...................................................... 
 

  ..........................................…………..................  ........………..…...................................................... 
 

  ..........................................…………..................  ........………..…...................................................... 

จงหาค่าของข้อต่อไปนี ้

 (1) 165 255sin sin  .......….......................... (2) 375 795sin sin  ................................... 
 

 ......................................………….......... ...........................  ............………......................................................... 
 

 ......................................………….......... ...........................  ............………......................................................... 
 

 ......................................………….......... ...........................  ............………......................................................... 
 

 ......................................………….......... ...........................  ............………......................................................... 
 

  (3) 345 285cos cos  .......................…......... (4) 75 195cos cos  ..................................... 
 

 ......................................………….......... ...........................  ............………......................................................... 
 

 ......................................………….......... ...........................  ............………......................................................... 
 

 ......................................………….......... ...........................  ............………......................................................... 
 

 ......................................………….......... ...........................  ............………......................................................... 
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ใบกิจกรรม 
วิชาคณิตศาสตร์ ( ค 42201 ) 

บทที่  2  เร่ือง ฟังก์ชันตรีโกณมิตขิองผลบวกและผลต่างของจ านวนจริงหรือมุม 
 

ค าชีแ้จง   ให้นกัเรียนท ากิจกรรมที่ก าหนดให้เป็นกลุม่ พร้อมกบัน าเสนอผลงาน     (30 นาที ) 
 

 (1) ให้   
4

3
Atan     จงหาค่าของ   sin2A   cos2A  และ  tan2A   เมื่อ  90๐ <A< 180๐  

 วิธีท า ……………………………………………………………………………………………………………. 
 

 ……………………………………………….……………………………………………………………………… 
 

 ……………………………………………….……………………………………………………………………… 
 

 ……………………………………………….……………………………………………………………………… 
 

 ……………………………………………….……………………………………………………………………… 
 

 (2) ให้   
5

4
Asin     จงหาค่าของ   sin3A   cos3A  และ  tan3A    เมื่อ   0 < A < 90๐  

 

 วิธีท า ……………………………………………………………………………………………………………. 
 

 ……………………………………………….……………………………………………………………………… 
 

 ……………………………………………….……………………………………………………………………… 
 

 ……………………………………………….……………………………………………………………………… 
 

 ……………………………………………….……………………………………………………………………… 
 

 (3) ให้   
2

2
Acos    จงหาค่าของ  

2
sin

A   , 
2

cos
A  และ 

2
tan

A    เมื่อ 90๐<A<180๐  

 2.1   
2

sin
A   =......................................……………………………....................................................... 

 

 ……………………………………………….……………………………………………………………………… 
 

 2.2   
2

cos
A   =......................................……………………………....................................................... 

 

 ……………………………………………….……………………………………………………………………… 
 

 2.3   
2

tan
A  =......................................……………………………....................................................... 

 

 ……………………………………………….……………………………………………………………………… 
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ใบงานที่  2.7.1 
บทที่  2  เร่ือง ฟังก์ชันตรีโกณมิตขิองผลบวกและผลต่างของจ านวนจริงหรือมุม 

 

ค าส่ัง    ให้นกัเรียนแสดงวิธีท า / เขียนค าตอบที่ถกูต้อง ลงในช่องว่างที่ก าหนดให้ 
 

จงหาค่าของฟังก์ชนัต่อไปนี ้โดยอาศยั ฟังก์ชนัตรีโกณมิติของมมุหรือจ านวนจริง BA   
 

1) cos 255 ๐  =.………………….…………….. 2)  sin ( -375 ๐ ) =…………………………………… 
 =……………….………..……………………… =…………………………...…………………… 

 =……………….………..…………..…………… =………………………..………….…………… 

 =……………….………..………………….…… =………………………..…….………………… 

3) 
12

7
cos

  =………………………………….. 4)  )
12

17
tan(


  =…………………………….……….. 

 =……………….………..……………….……… =…………………………...…………………… 

 =……………….………..……………………… =…………………………...…………………… 

 =……………….………..……………….……… =…………………………...…………………… 

5)   cos (- 435๐ )=……..…..……..…………… 6)  )
12

29
cos(


 =..………………….……………….. 

 =……………….………..……………………… =…………………………...…………………… 

 =……………….………..……………………… =…………………………...…………………… 

 =……………….………..……………………… =…………………………...…………………… 

7) ให้  sin cos ( )tan  


 


        
7

25

5

13 2

3

2
 และ  โดยที ่ 0  จงหา  ,  

 

 ...………………………………………..…………………………………………………………………………… 
 

 ...……………………………………………………..………………………………………………………………  
 

 ...……………………………………………………..………………………………………………………………  
 

 ...……………………………………………………..………………………………………………………………  
 

 ...……………………………………………………..………………………………………………………………  
 

 ...……………………………………………………..………………………………………………………………  
 

 ...……………………………………………………..………………………………………………………………  
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ใบงาน 
บทที่  2  เร่ือง ฟังก์ชันตรีโกณมิตขิองผลบวกและผลต่างของจ านวนจริงหรือมุม 

 

ค าส่ัง    ให้นกัเรียนแสดงวิธีท า / เขียนค าตอบที่ถกูต้อง ลงในช่องว่างที่ก าหนดให้ 
 

 (1) 4sin 75๐ sin15๐ =………………….…….. (2) 6cos15๐ sin165๐ =……………….……….. 
 

 =……………….………..……………….………  =………………………..…………………….…… 
 

 =……………….………..……………….………  =………………………..…………………….…… 
 

 =……………….………..……………….………  =………………………..…………………….…… 
 

 (3) cos255๐ cos15๐ =………………….……. (4)   -4sin105๐ sin75๐ =………………………… 
 

 =……………….………..……………….………  =………………………..…………………….…… 
 

 =……………….………..……………….………  =………………………..…………………….…… 
 

 =……………….………..………………….……  =………………………..………………….……… 
 

 (5) 3sin255๐ cos435๐ =…………………….. (6)   -3cos255๐ sin435๐ =……………..……… 
 

 =……………….………..……………….….……  =………………………..………………………… 
 

 =……………….………..…………………..……  =………………………..………………………… 
 

 =……………….………..………………..………  =………………………..………………………… 

(7) ให้  cos A =  18090,
5

3
 A      จงหา sin , cos , tan  ของมมุ 2A , 3A  , 

2

A  
 

 วิธีท า  ………………..…………………………………………………………………………..……………..… 
 

 …………..……………..…………………………………………………………………………..……………..… 
 

 …………..……………..…………………………………………………………………………..……………..… 
 

 …………..……………..…………………………………………………………………………..……………..… 
 

 …………..……………..…………………………………………………………………………..……………..… 
 

 …………..……………..…………………………………………………………………………..……………..… 
 

 …………..……………..…………………………………………………………………………..……………..… 
 

 …………..……………..…………………………………………………………………………..……………..… 
 

 ………………………………………………………………………………………………………………………. 
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ใบความรู้ 2.11 
วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ (ค 30203)  บทที่ 2  เร่ือง อินเวอร์สของฟังก์ชันตรีโกณมิติ 

 
นิยาม 1. ฟังก์ชนั arcsine คือ เซตของคู่อนัดบั (x,y)  โดยที่  x = sin y   และโดเมน 

   คือ [ , ]
2 2

y
 

    นิยมเขียนแทนด้วย  y = arcsin x   หรือ  1siny x  

  2. ฟังก์ชนั arccosine คือเซตของคู่อนัดบั (x,y) โดยที่ x = cos y และโดเมน 

   คือ [0, ]y      นิยมเขียนแทนด้วย   y = arccos x   หรือ  1sy co x  
  3. ฟังก์ชนั arctan  คือ เซตของคู่อนัดบั (x,y)  โดยที่   x = tan y  และโดเมน 

   คือ ( , )
2 2

y
 

    นิยมเขียนแทนด้วย  y = arctan x  หรือ  1ny ta x  

ข้อควรทราบ 1. อินเวอร์สของฟังก์ชนั จะเป็นฟังก์ชนั ก็ต่อเมือ่ ฟังก์ชนัเดิมเป็นฟังก์ชนั 1 -1 
  2. เน่ืองจากฟังก์ชนัตรีโกณมิติไม่เป็นฟังก์ชนั 1 -1 ดงันัน้อินเวอร์สของฟังก์ชนั
ตรีโกณมิติ  จงึไม่เป็นฟังก์ชนั    
 

 คุณสมบัตทิี่ส าคัญของฟังก์ชันอินเวอร์ส 
 

  1) x)x(sinsináÅÐx)xsin(sin 11                   
  2) x)x(coscosáÅÐx)xcos(cos 11                   
  3) x)x(tantanáÅÐx)xtan(tan 11                   
  4) x)x(csccscáÅÐx)xcsc(csc 11                   
  5) x)x(secsecáÅÐx)xsec(sec 11                   
  6) x)x(cotcotáÅÐx)xcot(cot 11                   
ตวัอย่างที่ 1 จงหาค่าของฟังก์ชนัอินเวอร์ส  จากข้อต่อไปนี ้

(1) 1 1
sin

2
y   (2)    1 2

s
2

y co   

ก็ต่อเมื่อ   1
sin

2
y   ก็ต่อเมื่อ   2

cos
2

y   

แต่ 1
sin

6 2


  แต่ 2

cos
4 2


  

ดงันัน้      
6

y


  ดงันัน้    
4

y
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 (3) 1 3
sin ( )

2
y    (4)    1tan ( 1)y    

ก็ต่อเมื่อ    3
sin

2
y    ก็ต่อเมื่อ    tan 1y    

แต่ 3
sin ( )

3 2


    แต่ tan ( ) 1

4


    

ดงันัน้      
3

y


   ดงันัน้    
4

y


   

ตวัอย่างที่ 2 จงหาค่าของฟังก์ชนัอินเวอร์ส จากข้อต่อไปนี ้
 

(1) 1 2
sin (sin )

2

  (2) 1cos[sin ( 1)]   

 ให้   1 2
sin

2
A    ให้ 1sin ( 1) A    

 จะได้ว่า   2
sin

2
A   จะได้ว่า    1 sin A   

 ดงันัน้ 
4

A


   ดงันัน้ 
2

A


   

แทนค่า  1 2
sin (sin )

2

  sin
4


  แทนค่า   1cos[sin ( 1)]    cos( )

2


   

    2

2
     0  

 

(3) 1 1
sin[2cos ( )]

2

   (4) 1tan (2tan 3 )  

 ให้   1 1
cos ( )

2
B     ให้    1tan 3 B   

 จะได้ว่า        1
cos

2
B    จะได้ว่า    3 tan B  

 ดงันัน้ 2

3
B


   ดงันัน้      

3
B


  

แทนค่า  1 1
sin[2cos ( )]

2

 
2

sin 2( )
3


  แทนค่า   1tan (2tan 3 )  tan 2( )

3


  

    4
sin

3


     2

tan
3


  

    3

2
      3   
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ใบกิจกรรมที่ 
 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ (ค 30203)  บทที่  2  เร่ือง อินเวอร์สของฟังก์ชันตรีโกณมิติ 
 

ค ำชี้แจง   ให้นกัเรียนท ากิจกรรมที่ก าหนดให้เป็นกลุม่ พร้อมกบัน าเสนอผลงาน      (25 นาที ) 
 

จงหาค่าของฟังก์ชนัอินเวอร์ส ของฟังก์ชนัตรีโกณมติิต่อไปนี ้ 

1) 1sin 1  2) 
2

1
cos 1  

 

.........................................………………...................... ...............................................……………….................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................……………….................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................……………….................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................……………….................. 
 

3) )1(tan 1   4) 1tan 3  
 

.........................................………………...................... ...............................................……………….................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................……………….................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................……………….................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................……………….................. 
 

5) 1 2
cos

2

  6) 1 1
sin ( )

2

   
 

.........................................………………...................... ...............................................……………….................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................……………….................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................……………….................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................……………….................. 
 

7) )
2

3
(sin 1   8) )

2

2
(cos 1   

 

.........................................………………...................... ...............................................……………….................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................……………….................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................……………….................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................……………….................. 
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ใบกิจกรรมที ่ 2.8.2 
 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ (ค 30203)  บทที่  2  เร่ือง อินเวอร์สของฟังก์ชันตรีโกณมิติ 
 

ค ำชี้แจง   ให้นกัเรียนท ากิจกรรมที่ก าหนดให้เป็นกลุ่ม พร้อมกบัน าเสนอผลงาน      (25 นาที ) 
 

จงหาค่าของฟังก์ชนัอินเวอร์ส ของฟังก์ชนัตรีโกณมติิต่อไปนี ้ 

1) )]
2

1
(sin[sin 1   =............………................. 2) )]1(cos[cos 1   =.................……….........… 

 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

3) 1 1
cos(tan )

3

 =.................………........…. 4) 1sin[cos 1]  =.................……….........…….. 
 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

7) 1 1
sin [ cos ]

2
  =................................……. 8) )]

3

2
[sin(cos 1 

  =.................………........ 
 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

9) ]3tan2sin[ 1  =.............…….......…........ 10) )]1(sin2cos[ 1   =.................………........... 
 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

11) ]
3

1
cos

2

1
sin[sin 11    12) )

3

1
(sin

2

1
cos 11    

 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
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ใบงานที่  2.8 
 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ (ค 30203)  บทที่  2  เร่ือง อินเวอร์สของฟังก์ชันตรีโกณมิติ 
 

 

ค าส่ัง   ให้นกัเรียนแสดงวิธีท า / เขียนค าตอบที่ถกูต้อง ลงในช่องว่างที่ก าหนดให้ 
 

จงหาค่าของฟังก์ชนัอินเวอร์สของฟังก์ชนัตรีโกณมิติ ต่อไปนี ้

1) 
2

3
sin 1 =…………………..………………… 2) )

2

1
(cos 1   =………………….………….……. 

 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

3) 3tan 1 =……………………………………..… 4) ]
3

[sinsin 1  =…………………………………. 
 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

7) 2 1 1
sin [cos ]

2

 =…………………………….… 8) ]
4

3
[coscos 1  =……….………..…………… 

 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

9) 1 2
cos[2sin ]

2

 =……..………………….. 10) 1 7
cos [sin ]

6

 =…………..…….…………… 
 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

11) 1 1
sin[3sin ]

2

 =………………………….… 12) ])1(cos
2

1
[tan 1  =…………………….…..… 

 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
 

.........................................………………...................... ...............................................………………................. 
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ใบความรู้ที่  2.9.1 
 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ (ค 42201)  บทที่ 2 เร่ือง เอกลักษณ์และสมการตรีโกณมิติ 
 

ค ำชี้แจง   ให้นกัเรียนศกึษาเนือ้หาท่ีก าหนดให้ เป็นกลุม่          ( 15 นาที ) 
 

(1) เอกลักษณ์ตรีโกณมิติ  คือ รูปแบบของสมการตรีโกณมิติ ที่เป็นจริงทกุค่าของมมุหรือ 
   จ านวนจริงที่ปรากฏในฟังก์ชนันัน้ 
 หลกัในการพิสจูน์เอกลกัษณ์ 
 1. พิสจูน์ข้างใดข้างหนึง่ให้ตรงกบัอีกข้างหนึง่ ( ให้เลอืกเอาด้านท่ีซบัซ้อนมาพิสจูน์ ) 

 2. ควรจดัทกุฟังก์ชนั ให้มาอยู่ในรูปของ  sin หรือ cos  ก่อน 

 3. น าเอกลกัษณ์ที่พิสจูน์ไว้แล้วมาเลอืกใช้ 

 4. อาศยัหลกัการแยกตวัประกอบ  เช่น   น2- ล2 = (น-ล)(น+ล) 

  น3- ล3 = (น-ล)(น2+นล+ล2) น3+ ล3 = (น+ล)(น2-นล+ล2) 

 5. เอกลกัษณ์พืน้ฐาน  ที่น ามาช่วยอ้างอิงในการพิสจูน์เอกลกัษณ์  คือ 

   1) 2 2sin cos 1    หรือ    2 2sin 1 cos    

  2) 2 21 tan sec    หรือ    2 2tan sec 1    

  3) 2 21 cot csc    หรือ    2 2cot csc 1    

  4) 1
cot

tan



  หรือ 1

tan
cot




  

  5) sin( ) sin     หรือ cos( ) cos    
  6) cos( ) cos cos sin sinA B A B A B    
  7) sin( ) sin cos cos sinA B A B A B    
  8) sin 2 2sin cosA A A  

   9) 2 2cos 2 cos sinA A A   

  10) 2 2cos 2 2cos 1 1 2sinA A A     
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ใบความรู้ที่  2.9.2 
 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ (ค 42201)  บทที่ 2 เร่ือง เอกลักษณ์และสมการตรีโกณมิติ 
 

ค ำชี้แจง   ให้นกัเรียนศกึษาเนือ้หาท่ีก าหนดให้ เป็นกลุม่          ( 15 นาที ) 
 

(2) สมการตรีโกณมิต ิ คือ สมการที่มีฟังก์ชนัตรีโกณมิติปรากฏอยู่ และจะเป็นจริงส าหรับ 
 บางค่าของมมุหรือจ านวนจริงที่อยู่ในโดเมนของฟังก์ชนันัน้  ซึ่งมีค าตอบอยู่ 2 แบบ คือ 
 

 1)  ค าตอบเฉพาะ หมายถงึ ค าตอบของสมการภายใต้เอกภพสมัพทัธ์ที่มีขอบเขตจ ากดั 
 2)  ค าตอบทัว่ไป หมายถงึ ค าตอบของสมการภายใต้เอกภพสมัพทัธ์  R หรือ สมการ 
   ที่ไมไ่ด้ก าหนดเอกภพสมัพทัธ์มาให้    
 

 ค าตอบทั่วไปของสมการตรีโกณมิติ   จะก าหนดเอกภพสมัพทัธ์ เป็น   R    จากสตูร 
 ถ้าให้       คือ มมุหรือจ านวนจริงที่ต้องการหาในสมการตรีโกณมิติ 

   และให้    คือ ค าตอบที่เลก็ที่สดุที่เป็นบวกของสมการ และ  n I    แล้ว จะได้ว่า 

 1. ค าตอบทัว่ไปของฟังก์ชนั  sin และ cosec  คือ   ( 1)nn      
 2. ค าตอบทัว่ไปของฟังก์ชนั  cos และ  sec    คือ   2n     
 3. ค าตอบทัว่ไปของฟังก์ชนั  tan  และ  cot     คือ   n     
 

 เน่ืองจาก  ฟังก์ชนัตรีโกณมิติ ไม่เป็นฟังก์ชนั 1 – 1  ค่าของฟังก์ชนัตรีโกณมิติของมมุหรือ 
  จ านวนจริงใด ๆ อาจจะซ า้กนัได้   ดงันัน้ การหาค าตอบของสมการตรีโกณมิติ 
    ถ้าโจทย์ไม่ได้ก าหนดว่าค าตอบอยู่ในช่วงใดช่วงหนึง่ แล้ว   ค าตอบที่ควรตอบ 
    ค าตอบในรูปทัว่ไป 
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เอกสารฝึกทกัษะ 

ค ำชี้แจง  จงพิสจูน์เอกลกัษณ์ของฟังก์ชนัตรีโกณมติิ  ต่อไปนี ้ 
1) csc cos cot    
วิธีท า ..............................……………….................... ..................................... [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………................ ........................................... [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………............. .............................................. [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………........................................................... [ เหตผุล.................................. ] 
 

2) 2 21 tan ( ) sec     
วิธีท า ..............................……………….................... ..................................... [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………................ ........................................... [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………............. .............................................. [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………............ ............................................... [ เหตผุล.................................. ] 
 

3) cos ( tan cot ) csc      
วิธีท า ..............................……………….................... ..................................... [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………................ ........................................... [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………............. .............................................. [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………........................................................... [ เหตผุล.................................. ] 
 

4) 2 2tan cot cos sin      
วิธีท า ..............................……………….................... ..................................... [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………................ ........................................... [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………............. .............................................. [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………............ ............................................... [ เหตผุล.................................. ] 
 

5) 2(sec 1) (sec 1) tan      
วิธีท า ..............................……………….................... ..................................... [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………................ ........................................... [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………............. .............................................. [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………............ ............................................... [ เหตผุล.................................. ] 
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เอกสารฝึกทกัษะ 
 

จงพิสจูน์เอกลกัษณ์ของฟังก์ชนัตรีโกณมิติ  ต่อไปนี ้

1) 
2

1

cos
1 sin

sin
 





 

วิธีท า ..............................……………….................... ..................................... [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………................ ........................................... [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................……………….. ......................................................... [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………............ ............................................... [ เหตผุล.................................. ] 

2) cot 2cot 2 tan    
วิธีท า ..............................……………….................... ..................................... [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………................ ........................................... [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………............. .............................................. [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………........................................................... [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………............ ............................................... [ เหตผุล.................................. ] 
 

3) 
2 2

2sin cos cos
cot

1 sin sin cos




  

  


  
 

วิธีท า ..............................……………….................... ..................................... [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………................ ........................................... [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………............. .............................................. [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………........................................................... [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………............ ............................................... [ เหตผุล.................................. ] 

4) sin 2
tan

1 cos 2








 

วิธีท า ..............................……………….................... ..................................... [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………............. .............................................. [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………............. .............................................. [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………............ ............................................... [ เหตผุล.................................. ] 

.........................................………………............ ............................................... [ เหตผุล.................................. ]  
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ใบกิจกรรม 
 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ (ค 30203) บทที่  2  เร่ือง เอกลักษณ์และสมการตรีโกณมิติ 
 

ค ำชี้แจง   ให้นกัเรียนท ากิจกรรมที่ก าหนดให้เป็นกลุม่ พร้อมกบัน าเสนอผลงาน      (25 นาที ) 
จงพิสจูน์เอกลกัษณ์ต่อไปนี ้

(1) AsecAtan1 22   (2) 1AcscAcosAtan 222   
 

................................................………..…................. .....................…………….............................................. 
 

................................................………..…................. .....................…………….............................................. 
 

................................................………..…................. .....................…………….............................................. 
 

................................................………..…................. .....................…………….............................................. 
 

(3) AAA 2sin1)sin(cos 2   (4) AAA 2sin1)cos(sin 2   
 

................................................………..…................. .....................…………….............................................. 
 

................................................………..…................. .....................…………….............................................. 
 

................................................………..…................. .....................…………….............................................. 
 

................................................………..…................. .....................…………….............................................. 
 

(5) AAAA 222 cscsec)cot(tan   (6) 1
2

cos2cos 2 
A

A  
 

................................................………..…................. .....................…………….............................................. 
 

................................................………..…................. .....................…………….............................................. 
 

................................................………..…................. .....................…………….............................................. 
 

................................................………..…................. .....................…………….............................................. 

 (7) 
xsin

xcos1

xcos1

xsin 



 (8)   xsinxcosxcosxsinxcosxsin 33   

 

................................................………..…................. .....................…………….............................................. 
 

................................................………..…................. .....................…………….............................................. 
 

................................................………..…................. .....................…………….............................................. 
 

................................................………..…................. .....................…………….............................................. 
 

................................................………..…................. .....................…………….............................................. 
 

................................................………..…................. .....................…………….............................................. 
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ใบกิจกรรม 
 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ (ค 30203) บทที่  2  เร่ือง เอกลักษณ์และสมการตรีโกณมิติ 
 

ค ำชี้แจง   ให้นกัเรียนท ากิจกรรมที่ก าหนดให้เป็นกลุม่ พร้อมกบัน าเสนอผลงาน      (25 นาที ) 

จงแกส้มการตรีโกณมิติต่อไปน้ี 
 

1) 3sin2    เมื่อ   0   
 

..…………………………………………………..…………………………………………………………………. 
 

..…………………………………………………..……………………………………………………………………. 
 

..…………………………………………………..…………………………………………………………………. 
 

..…………………………………………………..……………………………………………………………………. 
 

..…………………………………………………..……………………………………………………………………. 
 

..…………………………………………………..……………………………………………………………………. 

2)   coscos 2    เมื่อ   1800    
 

..…………………………………………………..…………………………………………………………………. 
 

..…………………………………………………..……………………………………………………………………. 
 

..…………………………………………………..……………………………………………………………………. 
 

..…………………………………………………..…………………………………………………………………. 
 

..…………………………………………………..……………………………………………………………………. 
 

..…………………………………………………..……………………………………………………………………. 

3) 01sincos2 2    เมื่อ ][ 2,0    
 

..…………………………………………………..…………………………………………………………………. 
 

..…………………………………………………..……………………………………………………………………. 
 

..…………………………………………………..……………………………………………………………………. 
 

..…………………………………………………..…………………………………………………………………. 
 

..…………………………………………………..……………………………………………………………………. 
 

..…………………………………………………..……………………………………………………………………. 
 

..…………………………………………………..……………………………………………………………………. 
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ใบความรู้ที่  2.13 
วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ ( ค 30203 )      บทที่  2   เร่ือง  กฏของไซน์และโคไซน์ 

 
ค ำชี้แจง  ให้นกัเรียนศกึษาเนือ้หาและปฏิบติักิจกรรมที่ก าหนดให้ พร้อมรายงาน   ( 15 นาที ) 
 

(1) กฏของโคไซน์  เป็นกฎท่ีกลา่วถงึความสมัพนัธ์ระหว่างด้านและมุมของรูปสามเหลีย่ม 
 ใด ๆ  ถ้าก าหนดด้าน 2 ด้านและมมุระหว่างด้านทัง้สองมาให้ สามารถใช้กฎของโคไซน์ 
  หาความยาวด้านและมมุที่เหลอืได้  หรือ ถ้าก าหนดด้านทัง้สามด้านมาให้  สามารถใช้ 
  กฎของโคไซน์หามมุทัง้สามของสามเหลีย่มใด ๆ ได้ 
 กฎของโคไซน์  ในรูปสามเหลีย่ม ABC ใด ๆ  ถ้า a ,b , c  เป็นความยาวของด้านตรง 
    ข้ามมมุ A  , B  และ  C  ตามล าดบั  จะได้ 

  1) 2 2 2 2 cosa b c bc A    

  2) 2 2 2 2 cosb a c ac B    

  3) 2 2 2 2 cosc a b ab C    
 

การหากฎของโคไซน์    ( ในกรณีที่มมุ  A  อยู่ในต าแหน่งมาตรฐาน ) 
 

ก าหนด   ABC  ที่สร้างบนระนาบแกนพิกดัฉากและมีพิกดัต่าง ๆ ตามรูป 
   
   
   
   
   
 

 หาความยาว  a  หรือ   | BC |  จากรูป  จะได้ว่า 
 

 2 2| | ( cos ) ( sin 0)a BC b A c b A      
 2 2 2 2 2cos 2 cos sina b A bc A c b A     
 2 2 2 2 2(cos sin ) 2 cosa b A A c bc A     
 2 2 2 2 cosa b c bc A    

X 

Y 

A(0,0) B(c,0) 

C(bcosA , bsinA) 

c 

b a 

C (bcosA , bsinA) 

a b 

c A(0,0) B(c,0) 

Y 

X 
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ใบความรู้ที่  2.13.1 
 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ ( ค 30203 )      บทที่  2   เร่ือง  กฏของไซน์และโคไซน์ 
 
ค ำชี้แจง  ให้นกัเรียนศกึษาเนือ้หาและปฏิบติักิจกรรมที่ก าหนดให้ พร้อมรายงาน   ( 15 นาที ) 
(2) กฏของไซน์  เป็นกฎท่ีกลา่วถึงความสมัพนัธ์ระหว่าง ด้านและมุมของรูปสามเหลีย่ม 
 ใด ๆ   เมือ่ ก าหนดมมุ 2 มมุ และด้านท่ีอยู่ระหว่างมมุทัง้สองมาให้ สามารถใช้กฎของ 
 ไซน์ หามมุและด้านท่ีเหลอื   รวมทัง้ใช้หาพืน้ท่ีของสามเหลีย่มรูปนัน้ได้ 
 

 กฏของไซน์  ในรูปสามเหลีย่ม ABC ใด ๆ  ถ้า a ,b , c  เป็นความยาวของด้านตรง 
    ข้ามมมุ A  , B  และ  C  ตามล าดบั  จะได้ 

  sin sin sinA B C

a b c
      หรือ    

sin sin sin

a b c

A B C
   

การหากฏของไซน์    
 

ก าหนด   ABC  ที่สร้างบนระนาบแกนพิกดัฉากและมีพิกดัต่าง ๆ ตามรูป 
 

  จากรูป   sin sin 90 1A    

  และจะได้ว่า   sin b
B

a
         และ     sin c

C
a

  

  หรือ  sin 1B

b a
         และ    sin 1C

c a
  

      sin sinB A

b a
    และ sin sinC A

c a
  

 ดงันัน้  จงึสรุปได้ว่า sin sin sinA B C

a b c
       หรือ    

sin sin sin

a b c

A B C
   

 

การหาพืน้ที่สามเหล่ียมใด ๆ โดยใช้กฎของไซน์  (กรณีมมุ A อยู่ในต าแหน่งมาตรฐาน) 

พืน้ท่ีของรูปสามเหลีย่ม ABC  
1 สงู ความยาวของฐาน
2

    
1

( sin ) ( )
2

b A c  

1
sin

2
bc A  

ถ้ามมุ  B และ C อยู่ในต าแหน่งมาตรฐาน  จะได้สตูรว่า 

พืน้ท่ีของรูปสามเหลีย่ม  ABC   1 1
sin sin

2 2
ac B ab C   

X 

Y 

A(0,0) B(c,0) 

C ( 0,b ) 

c 

b a 
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ใบกิจกรรมที่  2.13.2 
 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ ( ค 30203 )                บทที่   2      เร่ือง  กฏของโคไซน์ 
 

 

ค ำชี้แจง   ให้นกัเรียนท ากิจกรรมที่ก าหนดให้เป็นกลุม่ พร้อมกบัน าเสนอผลงาน      (25 นาที ) 
 

(1)  จงหาความยาวด้าน  a   เมื่อ  b = 2 , c = 2   และ  A = 45๐   
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 
 

(2) จงหาความยาวด้าน  c    เมื่อ  a = 8 , b =10  และ  C = 120๐ 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

(3) จงหาขนาดของมมุ  B   เมื่อ   a = 3 ,  b = 4  และ  c =  5  
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 (4) จงหาขนาดของมมุทัง้ 3   เมื่อ  a = 8 , b = 6  และ  c = 6 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
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ใบกิจกรรมที ่ 2.13.4 
 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ ( 30203 )                   บทที่   2      เร่ือง  กฏของไซน์ 
 

 

ค ำชี้แจง   ให้นกัเรียนท ากิจกรรมที่ก าหนดให้เป็นกลุม่ พร้อมกบัน าเสนอผลงาน      (20 นาที ) 
 

(1)  ก าหนด       ABC  จงหา ด้าน  a  และ b   เมื่อ   c = 2  , A = 60 ๐  และ  B= 45๐   
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

(2) ก าหนด       ABC  จงหาด้านและมมุที่เหลอื    เมื่อ  23c,32b,60C              
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 (3) จงหาพืน้ท่ี  ABC  เมื่อก าหนดให้    12c,14a,60B                 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 (4) จงหาพืน้ท่ี  ABC  เมื่อก าหนดให้  8c,6b,4a                  
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
 

 ……………………………………………………………………………………………………………………….. 
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ใบงานที่  2.13.5 
 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ ( ค 30203 )       บทที่  2    เร่ือง  กฏของไซน์และโคไซน์ 
 

 

ค าส่ัง    ให้นกัเรียนแสดงวิธีท า / เขียนค าตอบที่ถกูต้อง ลงในช่องว่างที่ก าหนดให้ 
 

(1) จงหา a  ถ้า  b = 20 , c =30 , A = 60๐   
 

     ..…………………………………………………………………………………………………………..…………. 
 

 ..…………………………………………………………………………………………………………..…………. 
 

 ..…………………………………………………………………………………………………………..…………. 
 

(2) จงหา B  ถ้า a = 25 ,b = 75 , c= 60 
 

 ..…………………………………………………………………………………………………………..…………. 
 

 ..…………………………………………………………………………………………………………..…………. 
 

 ..…………………………………………………………………………………………………………..…………. 
 

(3) จงหา b  เมื่อ  C = 45๐, B = 60๐ , c = 6  
 

 ..…………………………………………………………………………………………………………..…………. 
 

 ..…………………………………………………………………………………………………………..…………. 
 

 ..…………………………………………………………………………………………………………..…………. 
 

4) จงหา  b , c เมื่อ  B = 105๐, C = 60๐ , a = 4  
 

 ..…………………………………………………………………………………………………………..…………. 
 

 ..…………………………………………………………………………………………………………..…………. 
 

 ..…………………………………………………………………………………………………………..…………. 
 

5) จงหาพืน้ท่ี  ABC เมื่อก าหนดสิง่ต่อไปนีม้าให้    

 5.1) 60 , 3 , 5A b c    5.2)    105 , 3 1 , 2 2B a c     
 

 ..…………………………………………………………………………………………………………..…………. 
 

 ..…………………………………………………………………………………………………………..…………. 
 

 ..……………………….…………………………………………………………………………………..………… 
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ใบความรู้ที่  2.14 
 

วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ ( ค 30203 )  บทที่  2  เร่ือง การหาระยะทางและความสูง 
 

ค าชีแ้จง  ให้นกัเรียนศกึษาเนือ้หาและปฏิบติักิจกรรมที่ก าหนดให้ พร้อมรายงาน   ( 30 นาที ) 
 

ระยะทางและความสูง    
 ในการวดัระยะทางและความสงูของสิง่ใดก็ตาม  บางครัง้จะใช้เคร่ืองมือส าหรับ 
วดัโดยตรงไม่ได้ เช่น การวดัความสงูของภเูขา หรือการวดัระยะระหว่างสถานท่ีสองแห่งที่มี 
เนินเขากัน้กลาง เป็นต้น  ปัญหาจากการวดัเช่นนี ้จ าเป็นต้องใช้ความรู้เร่ืองฟังก์ชนัตรีโกณมิติ    
กฏของไซน์และโคไซน์  ความรู้เกี่ยวกบัมมุก้ม มมุเงย มาช่วยในการหาค าตอบ  
มุมเงย  เกิดจาก เส้นระดบัสายตากับแนวมอง เมื่อวตัถทุี่มองอยู่สงูกว่าระดบัสายตา 
มุมก้ม   เกิดจาก เส้นระดบัสายตากับแนวมอง เมื่อวตัถทุี่มองอยู่ต ่ากว่าระดบัสายตา 
  วตัถ ุ    เส้นระดบั
สายตา 
 
 
                                             เส้นระดบัสายตา 
 

 

ให้นกัเรียนช่วยกนั สร้างรูป และใช้กฏของไซน์และโคไซน์ มาแก้โจทย์ที่ก าหนดให้ต่อไปนี ้
 (1) ชายคนหนึง่เดินทางออกจากจดุเร่ิมต้น ไปในทิศ  120 องศา เป็นระยะทาง 10  ก.ม. 
 แล้วเดินทางต่อไปในทิศตะวนัออก เป็นระยะทาง 12 กิโลเมตร  จงหาว่า  จดุสดุท้าย 
 ที่เขาอยู่นี ้ เขาอยู่ห่างจากจดุเร่ิมต้น เท่าไร  และ อยู่ในทิศทางใดของจดุเร่ิมต้น 
วิธีท า  …............................................................................................................ ............. 
............................................................................................................................. ........... 
......................................................................................................... ............................... 
............................................................................................................................. ........... 
........................................................................................................................................ 
............................................................................................................................. ........... 

 วัตถุ 
มมุเงย 

มมุก้ม 
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ใบกิจกรรมที ่ 2.14.1 
วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ ( ค 30203 )         บทที่  2   เร่ือง   ระยะทางและความสูง 

 

ค ำชี้แจง   ให้นกัเรียนท ากิจกรรมที่ก าหนดให้เป็นกลุม่ พร้อมกบัน าเสนอผลงาน      (25 นาที ) 
 

จงใช้กฏของไซน์ มาแก้โจทย์ปัญหาเกี่ยวกบัระยะทาง และความสงู ต่อไปนี  ้

(1) ณ จดุหนึง่บนพืน้ราบ ชายคนหนึง่มองเห็นหลอดไฟกระพิบบนเสาส่งโทรศพัท์ เป็นมมุเงย 
 30 องศา  เมื่อเขาเดินตรงเข้าไปหาเสานัน้เป็นระยะ 50 เมตร  แล้วมองดหูลอดไฟกระพิบ 
 เห็นเป็นมมุเงย 60 องศา  จงหาว่า เสาสง่โทรศพัท์นีส้งูเท่าไร 
 

วิธีท า ..........................……………………......................................................................................................... 
 

  ..........................……………………......................................................................................................... 
 

  ..........................……………………......................................................................................................... 
 

  ..........................……………………......................................................................................................... 
 

  ..........................……………………......................................................................................................... 
 

  ..........................……………………......................................................................................................... 
 

  ..........................……………………......................................................................................................... 
 

  ..........................……………………................................................................................ ......................... 
 

 (2) เสาธงต้นหนึง่ถกูพายพุดัหกั ยอดเสาหกัค้างงอลงมาจดพืน้ท ามมุก้มกบัพืน้ราบ 45 องศา 
 ปลายยอดเสาอยู่ห่างจากโคนเสา 30 ฟุต จงหาว่า เสาธงนีส้งูเท่าไร 
 

วิธีท า ..........................……………………......................................................................................................... 
  ..........................……………………......................................................................................................... 
 

  ..........................……………………......................................................................................................... 
 

  ..........................……………………......................................................................................................... 
 

  ..........................……………………......................................................................................................... 
 

  ..........................……………………......................................................................................................... 
 

  ..........................……………………......................................................................................................... 
 

  ..........................……………………......................................................................................................... 
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ใบงานที่  2.14.2 
วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ  ( ค 30203)  บทที่  2  เร่ือง  การหาระยะทางและความสูง 

 
 

ค าส่ัง   ให้นกัเรียนแสดงวิธีท า / หาค าตอบที่ถกูต้อง ลงในช่องว่างที่ก าหนดให้แต่ละข้อ 
 

1) สมชายสงู 175 ซม. ยืนอยู่ ณ จดุหนึง่ พบว่า เมื่อเขามองไปยงัยอดเขาลกูหนึง่ จะมองเห็น 
 เป็นมมุเงย 15๐    แต่ถ้าเขาเดินตามแนวพืน้ราบเข้าไปหาเขาลกูนัน้เป็นระยะ 1 ก.ม.  แล้ว 
 มองขึน้ไปบนยอดเขาที่เดิมอีก  พบว่าเป็นมมุเงย 60๐ จงหาความสงูของเขาลกูนี ้
วิธีท า ..........................……………………......................................................................................................... 
 

  ..........................……………………......................................................................................................... 
 

  ..........................……………………......................................................................................................... 
 

  ..........................……………………..................................................................................... .................... 
 

  ..........................……………………......................................................................................................... 
 

2) ก. และ  ข. ยืนอยู่บนพืน้ราบห่างกนั 50 เมตร และยนือยู่ในแนวเดียวกนักบัตกึหลงัหนึง่ 
 ถ้า ก. และ ข. มองไปบนยอดตกึที่จดุเดียวกนั  พบว่าเป็นมมุเงย  45๐  และ  30๐      ตาม  
 ล าดบั จงหาว่า  ทัง้สองคน ยืนอยู่ห่างจากตกึคนละเท่าไร 
 

วิธีท า ..........................……………………................................................................................. ........................ 
 

  ..........................……………………......................................................................................................... 
 

  ..........................……………………......................................................................................................... 
 

  ..........................……………………......................................................................................................... 
 

  ..........................……………………......................................................................................................... 
3) นาย A ยืนอยู่บนประภาคารสงู 80 เมตรจากระดบัน า้ทะเล มองเห็นเรือ 2 ล าในทะเล ซึง่ 
 อยู่ในแนวเดียวกนักบัประภาคาร พบว่าเป็นมมุก้ม 60๐ และ 45๐ ตามล าดบั  จงหาระยะ 
 ห่างระหว่างเรือทัง้สองล า 
 

วิธีท า ..........................…………………….........................................................................................................  

  ..........................……………………......................................................................................................... 
 

  ..........................……………………......................................................................................................... 
 

  ..........................……………………........................................................................................................ 
              . ..........................……………………......................................................................................................... 
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แบบทดสอบรายจุดประสงค์ (หลังเรียน)  รายวิชา คณิตศาสตร์เพิ่มเติม (ค30203) 
บทที่  2    เร่ือง  ฟังก์ชันตรีโกณมิติและการประยุกต์ 

 
  ค ำส่ัง    ให้นกัเรียนเลอืกกากบาท ( x ) เพียงข้อละ 1 ตวัเลอืก ลงในกระดาษค าตอบ 
 

(1) จดุปลายของความยาวสว่นโค้ง  11

4

  บนวงกลมหนึง่หน่วย จะตกอยู่ในควอดรันต์ใด  

 ก. ควอดรันต์ที่ 1 ข. ควอดรันต์ที่ 2 ค. ควอดรันต์ที่ 3 ง. ควอดรันต์ที่  4  

 

 (2) ข้อใดคือค่าของ  4
sin

3

  

 ก. 1

2
 ข. 3

2
  ค. 3

2
 ง.  

2

3
  

 

 (3) ข้อใดคือค่าของ  19
cos

6

  

 ก. 1

2
 ข. 3

2
 ค. 3

2
  ง.  

1

2
  

 

 (4) ข้อใดคือค่าของ  tan( 300 )  

 ก. 3  ข. 3

2
  ค. 1

3
 ง.  

1

3
  

 

 (5) ข้อใดคือค่าของ  sin120 tan210 cos180 cot90  

 ก. 3

2
 ข. 3

2
 ค. 1

2
  ง.  

1

2
 

 

 (6) )x90sin( 0    มีค่าเท่ากบัข้อใด 
 ก. sin x ข. cos x ค. - sin x  ง. - cos x 
 

 (7) 00 15sin75sin    มีค่าเท่ากบัข้อใด 

 ก. 
2

3  ข. 
2

2  ค. 
4

6  ง. 
2

6  
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 (8) ถ้า   
2

1
Acos    เมื่อ  90 0<A<180 0   แล้ว  sin 2A   จะเท่ากบัข้อใด 

 ก. -
2

1  ข. 
2

1  ค. 
2

3  ง. 
2

3
  

 

 (9) ข้อใดคือค่าของ   1 1
sin ( )

2

   

 ก. 
6

  ข. 
3


  ค. 

4

  ง. 
3

  
 

 (9) ข้อใดคือค่าของ   1 1
sin[cos ( )]

2

      

 ก. 
2

3  ข. 
2

3
  ค. 1

2
  ง. 1

2
 

 

(10) ข้อใดคือเซตค าตอบของสมการ   01xsin2 2     เมื่อ  ],0[x   

 ก. }
3

2
,

3
{     

  ข.    }
4

3
,

4
{     

  ค. }
6

5
,

6
{     

  ง. ไม่มีข้อถกู 
 

(11) ก าหนด   ABC มีด้าน  a = 33  ,  A = 30 0 , C = 120 0   แล้ว  b   จะยาวเท่าไร 
 ก. 33  ข. 24  ค. 9 ง. 12 
 

(12) ชายคนหนึง่ขับรถจากจดุ ก. ลงไปทางทิศใต้เป็นระยะทาง 6 ก.ม. ต่อจากนัน้ขบัรถต่อไป 
 ในทิศ 210 0 ถงึจดุ เป็นระยะทาง 10 ก.ม. จงหาระยะห่างระหว่างจดุ ก. และจดุ ข. 
 ก. 8  ก.ม. ข. 12  ก.ม. ค. 14  ก.ม. ง. 16  ก.ม. 
 
 
 


